Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 10 (1908)

Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE

Artikel: CONSTRUCTIONS SYNTHETIQUES RELATIVES A CERTAINES
COURBES DU 3e DEGRE ET DE LA 3e CLASSE

Autor: Crelier, L.

Kapitel: ASYMPTOTES ET TANGENTES PARALLELES

DOI: https://doi.org/10.5169/seals-10965

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 07.08.2025

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-10965
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

138 ‘ L.

gente:du cercle en S,. (Voir
fig. 10).

-+ La conique auxiliaire dépend
du- cercle primitivement tracé.
Si -on laisse le sommet S, du
faisceau simple se déplacer sur
la courbe du 3° degré la conique
auxiliaire change, mais passe
toujours . par les uatre points
de coupe du- cercle avec la
courbe, autres que S, .
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base simple est m. La tangente
mm, de la conique est en méme
temps tangente de la courbe de
3¢ classe. C’est la sixieme tan-
gente considérée. (Voir fig. 11.)

La conique auxiliaire dépend
du cercle. Si on choisitune au-
tre tangente simple que celle
qu’on a prise la conique change
aussi mais conserve toujours les
quatre mémes tangentes com-
munes avec le cercle et 1a courbe
de 3¢ classe.

- ASYMPTOTES ET TANGENTES PARALLELES

Asymptotes des courbes du 3°
degré. a point double..

Le probléme des asymptotes
de ces courbes comprendra
deux parties. D’abord on éta-
blira la direction des points a
I'infini, et en second lieu on dé-
terminera les tangentes par ces
points.

Les points a 'infini provien-
dront de rayons homologues
paralléles. Pour avoir leur di-
rection, menonsen S, des rayons
paralleles a ceux de S,. Nous
formerons ainsi deux faisceaux

concentriques homographiques:

du (2 4+ 1)° degré. Les rayons
doubles du 3° degré de ces
faisceaux correspondront aux
rayons homologues paralléles.

Tangentes et points de tan-
gence des courbes de 3° classe
parallelement a une direction
donnée.

Ce probléme se compose éga-
lement de deux parties. Il faut
en premier lieu trouver les tan-

- gentes en direction puils en se-

cond lieu déterminer les points
de tangence.

La courbe sera donnée dans
la fig. 12, par les cinq paires de
tangentes A,a — B, b — C,c —
D,d—E,e.
~ La direction de la ou des tan-
gentes paralléles est donnée par
xz'. Nous en sommes ramenés
a chercher les tangentes de la
courbe pour le point a I'infini
sur cette direction. On joint les
points des deux ponctuelles avec
ce point. On forme ainsi des




COURBES DE 3¢ DEGRE

Dans la fig. 12 la courbe est
donnée par les faisceaux en S,
et S, correspondant aux cing
points ABCDE. '

Les paralléles en S, aux
rayons de S, -sont désignées
par 1, 2, 3, 4 et 5.- Les faisceaux
concentriques en S, ont donné
un rayon double du 3°degré ik.
Celui-ci donne donc une direc-
tion asymptotique de la courbe.

Nous obtiendrons maintenant
'asymptote correspondante en
formant un nouveau faisceau
simple dont le sommet est a
Iinfini sur la direction 44 et
dont les rayons passent par les
points de la courbe ABCDE.

Le rayon V par E de ce fais-
ceau coupera les rayons du fais-
ceau S, en cinq points. Le
rayon e, du faisceau S, coupera
les paralléeles en cing autres
points homologues des pre-
miers. La ponctuelle sur V. E
sera une ponctuelle double;
celle sur ¢, une ponctuelle sim-
ple homographique avec la pre-
miére. Ensemble elles engen-
drent une conique qui peut
servir de conique auxiliaire
pour la courbe du 3° degré.

La tangente de cette conique
menée par le sommet M« du
faisceau simple sera comme nous
Pavons vu antérieurement la
tangente de la courbe du 3¢ de-
gré par M. Ce sera donc une
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faisceaux homographiques ‘con-
centriques du (2 4 1)° degré ou
sur la base double, des divisions
homographiques formant -un
groupe de la (2 4 1) classe. Les
points deoubles du -3¢ degré de
ces divisions correspondent aux
rayons de méme nature des fais-
caux de rayons paralleles et
donnent ainsi les tangentes pa-
ralléles a la direction considé-
rée. :

Par M dans la fig. 12, nous
avons une de ces tangentes. Sa
construction étant développée
par des méthodes connues.

Nous considérons ensuite la
division simple déterminée sur
la nouvelle tangente par les tan-
gentes de la courbe de 3¢ classe
issues des points de la ponc-
tuelle double. Ce sont 1, II, III,
IVetV. En prenant deux points
homologues C, et III comme
sommets de deux faisceaux
auxiliaires

III(Ai, B1, Ci, Div El; ...)
et
Cy(I, I, III, IV, V ..)

formés avec les ponctuelles,
nous obtenons une conique
donnée par cinq points 1, 2, 3,
4 et 5. Cette conique auxiliaire
peut servir & la construction de
la courbe de 3° classe.

Le point de cette conique ayec
la tangente simple (Tg) menée
parallélement a la direction xx’
sera comme nous le savons le
point de tangence de la droite
avec la courbe de 3¢ classe.
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asymptote. Elle est marquée
(As).

Comme on connait ¢inq tan-
gentes de la conique auxiliaire
considérée et la direction de la

on peut econstruire
par le théoréme de

sixiéme,
celle-ci
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Ce point est marqué P. Nous
avions donc cing points de la
conique et la direction passant
par le sixiéme. Nous avons cher-
ché celui-ci par le théoreme de

M B\ 'r7 8 - DMES
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Brianchon sans tracer la coni-
que.

Il ressort de ce qui précede
que la courbe du 3¢ degré a
point double a trois asymptotes
dont deux peuvent étre imagi-
naires.

Pascal sans construire la co-
nique.

Il est donc évident d’apreés ces
observations qu’i/ y a trois tan-
gentes de la courbe de la troi-
sieme classe paralleles a la di-
rection donnée. Deux d’entre
elles peuvent étre imaginaires.

L. CreLIER (Bienne).
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