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Voici les matiéres renfermées dans les chapitres de 'ouvrage :
Ire partie. Introduction topologique — Notions fondamentales; le théoréme
d'Euler. _

2me partie. Relations métriques — Congruence et similitude; considéra-
tions sur les volumes.
3me partie. Polytopes réguliers — Polygones réguliers; Polyédres régu-

liers; cellules réguliéres; Polytopes réglﬂier‘s de dimensions supérieures. "
tme partie. Les Polytopes ronds. — Les espaces sphériques; les espaces
cylindriques et coniques; les espaces généraux de révolution — Exercices.
L’ouvrage de M. Schoute est, croyons-nous, le premier traité complet et
spéeial éerit sur la géométrie a n dimensions. Il mérite d’étre répandu et
traduit. P. Barearin (Bordeaux).

H. ScuuserT. — Auslese aus meiner Unterrichts- und Vorlesungspraxis,

t. III. — 1 vol. in-160, 250 p. & M k.; G.-J. Goschen, Leipzig.

Ce volume, comme les deux précédents, traite des queslions les plus va-
riées. Des déterminations de centres de gravité précédent quelques pro-
priétés élémentaires de la parabole. Viennent quelques remarques relatives
a la loi de Descartes, sur les indices de réfraction; puis des recherches sur
le volume de certains corps. Suit un exposé des principales formules de la
trigonométrie sphérique. Celui-ci sert de point de départ au dernier chapi-
tre, consacré & des triangles sphériques héroniques, c’est-a-dire dont les
cosinus et sinus des angles et des cOtés sont tous quantités rationnelles.

Si d’un bout a Vautre du recueil aucun excés d’originalité n’est & signaler,
l'auteur n'en a pas moins fait ceuvre utile. Son livre rendra service a ceux
qui s’occupent d'enseignement, & ceux qui désirent avoir & disposition des
sujets faciles a traiter, constituant un tout en eux-mémes.

’ G. Dumas (Zurich).

G. Vivanti. — Theorie der eindeutigen analytischen Funktionen. Umar-
beitung unter Mitwirkung des Verfassers, deutsch herausgegeben von
A. Gurzmer. — 1vol. cart., 512 p. gr. in-8¢ ; 12 Mk. Leipzig, B.-G. Teubner.
On a quelque difficulté & se représenter cet ouvrage comme traduit de

I'italien. Si I'on ne regardait pas le frontispice et le nom du véritable auteur

on se croirait dans un fort beau monument de I’école allemande, monument

¢levé dans I'ombre gigantesque que projette toujours Weierstrass, et pour
la plus grande gloire de cet illustre géométre.

Des méthodes de Cauchy rien ou a peu prés. Une fonction analytique est
définie par un élément taylorien. Il est tout a fait en dehors de ma pensée
de donner a cette constatation la forme d’'une critique. L’auteur n’a point
voulu davantage envisager le point de vue de Riemann et lier les fonctions
analytiques & I’équation de Laplace. 11 importe simplement d’avertir le futur
lecteur de ce qu’il ne saurait trouver dans cet ouvrage el nous pourrons
ensuite indiquer plus librement combien il est admirablement ordonné et
rédigé dans les limites du plan d’abord tracé.

On n’y peut gueére passer tout en revue, tant il y a de choses, tant il est
au courant des recherches les plus récentes, et tant la bibliographie y est
développée. Je me contenterai de mentionner quelques points particuliére-
ment saillants.

Les premiéres pages sont consacrées a la théorie des ensembles, aux
fonctions des points d’'un certain domaine, aux séries de puissances.

L’Enseignement mathém., 9¢ année ; 1907. G
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Des développements trés originaux et peu connus sont donnés sur la va-
leur moyenne d’une fonction. Il faut entendre par la le résultat obtenu en
donnant a la variable d’une fonction analytique des valeurs prises en des
points qui divisent une circonférence en 27 parties égales, en faisant la somme
de ces valeurs, en la divisant par 27 et en passant 4 la limite pour n crois-
sant indéfiniment. Au fond cela se rameénerait facilement 4 une certaine inté-
grale définie prise le long de la circonférence et, d’ailleurs encore, ce théo-
réme de la moyenne intervient de facon bien connue dans la théorie des
fonctions harmoniques, mais ce qui me fait précisément dire qu’il y a la
quelque chose d’intéressant et qui paraitra nouveau a beaucoup, c’est que
les notions précédentes ne sont pas invoquées. Signalons I'étude de la déri-
vation et de l'intégration des séries entiéres, la définition des points singu-
liers, le théoréeme de Laurent, les séries de fonctions rationnelles désignées
sous le nom d’expressions arithmétiques. Aprés quoi nous passons a l'étude
proprement dite des fonctions analytiques, classées d’aprés la nature de leurs
points singuliers. L’auteur en fait le tableau suivant :

A. Fonctions sans singularités.

B. Fonctions qui n'ont que des poles.

Un seul pole. a) a I'infini. b) a distance finie.
2. Fonction avec un nombre fini de poles.
3 » » o » » infini » »

C. Fonction avec des singularités essentielles.
1. Une seule singularité. @) a l'infini. b) a distance finie.
2. Un nombre fini de points singuliers. '
3. Un nombre infini de points singuliers.

a) Une infinité de pdles et un point essentiel.
b) Une infinité de podles et un nombre fini de points essentiels.
¢) Un nombre infini de points singuliers arbitraires.

Les A sont des constantes, les B 1a des polyndmes, etc..., mais, une fois
le tableau débarrassé des résultats évidents, toutes les autres classes de
fonctions sont étudiées avec la plus méthodique et la plus grande clarté.

Les C 1 a sont des fonctians entiéres. Leur-étude si importante présente,
en outre, la plus grande élégance et de nombreux exemples a l'appui des
théorémes. La décomposition en facteurs est étudiée pour sin x et gx avec
la méthode de Weierstrass ingénieusement complétée de facon & ne pas lais-
ser subsister le facteur que le créateur de la théorie laissait indéterminé.

Dans une troisiéme et derniére partie du livre, qui, a vrai dire, en forme
a peu pres la seconde moitié, sont exposées les recherches récentes sur les
sujets étudiés auparavant de fagon plus classique.

Cest la que le travail d’analyse deviendrait prodigieusement difficile
puisqu’il faudrait parler de plusieurs centaines de mémoires et de notcs
dont M. Vivanti a réussi a tirer un tout homogéne.

Je n’essaierai pas une telle description. Je me bornerai-a dire qu’il s’agit
d’abord des nouvelles recherches sur les fonctions entiéres, du lemme de
M. Picard et de ses généralisations et des tentatives nombreuses faites
pour étendre & des fonctions non entiéres certaines propriétés des fonctions
entiéres (fonction quasi-entiéres, etc.).

Signalons aussi les fonctions 4 espaces lacunaires dont un type intéres-
sant est dd & M. Poincaré, les séries divergentes, le -prolongement analy-
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tique, et la possibilité de comparer deux fonctions analytiques de fagon a se
renseigner sur les singularités de l'une .connaissant celles de l'autre.
Admirable ouvrage au fond pour se mettre rapidement au courant des
derniers résultats acquis . la science. La rédaction n’en est pas alourdie par
lunplm exagéré d’inégalités ni par le désir de remplacer I'évident pa1 le
rigoureux. .
J'insiste enc¢ore sur la mchesse de la bibliographie ; 672 mémoires sont
cilés el toul est merveilleusement arrangé pour la commodité des recherches,
Remercions M. Vivanti d’avoir eu tant de science-et de patience et M. Gutz-
mer d’avoir traduit si bien et si & propos.

A. Buunr (Montpellier).
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