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CORRESPONDANCE 135

1. Sur les formules de Bonnet, Enneper et Kommerell.

La formule de Bonnet:

I dw I I . °
—+ e <_~ _—) sin o cos @ : (1)
P2 P1

R = ds —
qui détermine la torsion géodésique de toute courbe dune surface,
comprend, comme cas particuliers, celles d’fnneper pour les lignes
asymptotiques :

R== —p,p, (2)

et de M. Kommerell pour les géodésiques (dArchiv der Math. und Phy-
stk, 3° IRlethe, B. I, S. 116-7) :

—
o
——

mais cette circonstance apparait bien plus clairement, si l'on donne ala
formule de Bonnet (1) une autre forme. En effet, éliminons ¢ entre (1)
et I'équation :

cos W cosgc? sin’o
= -+ ;
P Pl xoz
ona:
cos w 1 . 1 1 1 COosS W ) I [
—— — = sin? o — — , - — cos2 o —_ ),
P 2 P2 1 Fa P » P2 P1

d'ou ia formule /1) se transforme en la suivante :

(Iidw 2: cOs W M__z_)g(_i__cosw); (1’)
R ds 0 o) 02 2

A

sous cette forme, on voit tout de suite qu'elle comprend la formule (2)
’T-C Vi & ! 14
pour v = — et la formule (3) pour w=o0. Plus généralement, pour

les courbes w==const., elle devient :

I £0S W I I cos W ;i
=) (5 — ). (")
{ o P2 e

i

Infin, pour les lignes de courbure, elle donne le théoréme dit de
Lancret :

—I—:i dwr
R ds
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A propos de la démonstration des formules (1), (2) et (3), je voudrais
observer que la maniére la plus courte de la faire, ¢’est de partir des
équations : :

T
cos w:————————chp‘ 74
Vitpitq®
ou :
h = =P s =
Vitpitg Vitpitg? Vit pPt g
ou enfin :
: — —+p S +gq (= i
Vit pi g Vit pidg? Vit pitg?

respectivement, que 'on différentie et ajoute.

2. Remarque sur les lignes de courbure.

Dans toute ligne de courbure on a :

d’ou :

d’autre part :

91 COS W — O,
ou :

COS I

O
O
o

Donc :

et de méme :

-0 i
b
-O

3. Quand la trajectaire d’un mobile est plane, 'hodographe l'est aussi,
quel que soit le mouvement, car de la relation :

Ax+ By + Cz 4+ D = o,
on tire :
dx dy | dz
A FB g T =0
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