Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 5 (1903)
Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE
Artikel: DEMONSTRATION ELEMENTAIRE DE LA FORMULE

$\frac{\pi*2H\sin"2x\pi}=\sum_{\nu=-\infty}I\infty\frac{L{{(x+\nu)}'2}$
Autor: Lerch, M.
DOl: https://doi.org/10.5169/seals-6648

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 19.02.2026

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-6648
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

Al

{*})10' O R R A I s ]”‘];FR Ci] . PRt

; Les nombres sont d une clasmﬁcatlon tres facﬂe alnisi que les
Operatlons qu on peut eﬂ'ectuel‘ sur eux, -elil me sefnble que
'étude de'cetie classification ne Serait p'is stérile pour tous ceux
qu1 s’en occuperalent coe e . e o

Ch. BErDELLE (RiO’Z, _IIaute—Sa(‘)ne).
o # s . ‘ ot BELE T

BFC AR SO

DEMONSTRATION ELEMENTAIRE DE LA FORMULE

L&l i - CD ] Y L
2 R r <
sonth T e Cosinam o L (v :
‘ ; ve=—3R ' '
1 ’
1) , i {
{1

[

I. Ux LEMME. — De la double inégalité bien connue
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il suit que
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En supposant = obtus, cette double inégalité permet de con-

clure que la fonction
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reste finie dans Pintervalle <f A __) o
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Il. — Je pose © = a= pour avoir les infinis de la fonction
e
5 e
) X T we——
() fi ) sin?xw
sous forme simple; et je vais considérer la somme évidemment
convergente
o ¢)
, ® 1
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\3) fz( ) s (x+\,)2
W= — 0

qui devient infinie pour les mémes valeurs que la fonction:
/, (‘;u). On voit d’abord que l'on a .

filx4m)=f (x), L {x4+m)=/Ff(r), (n = 1.de, =3, ...

g

puis on s’assure que la différence
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reste finie dans l'intervalle (———:— —;) el par conséquent pour
tous les @.-

En effet, on a

la fonction

. \"’ I
f3(x) = 3 m  r=Xr, e, =3, .. )

. - I .
restant finie dans U'intervalle (——— ) ——1—> , et la quantité
2 2

devient la différence de deux fonctions qui, dans Uintervalle
I I #
—_—— — \restenc finies,
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Il'y a donc une constante positive C telle (que partout
) )< 0,

la valeur spcu'\le de cette constante n avdnt dallleurs aucune
1mp0rtancc pour nous,



452 , M. LERCH

II.— 51, dans la série (3), on transforme I'indice sommatoire
v cn posant

v=g+tpmp=oa,...m—iip=—o X1, ...

ot m signifie un entier positif quelconque, il vient
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Une équation {onctionnelle toute semblable subsiste pour la
fonction

—2

fi (@) = ———

sin®rw

mais nous nous bornerons pour Pétablir dans le cas particulier de
m == 2%, k étant un entier positif quelconque.

On a d’abord
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de la sorte que 1’équati0n
m — |
() /i (@) = i (22 )
d m? /
().—_
se trouve vérifiée pour m = 2. Admettant qu’ellc subsiste pour

une valeur 72, nous transformerons lestermes du second membre
en Pemployant dans le cas de m = 2, ce qui donne
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et 1l s’ensuit au licu de (7)

m — 1 7m — |1
. x-4+m-g
filv= (2m)? Z Iy (jz—_) (>m 2‘ fi ( am >
?___
ou bien
2m—1
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ce qui est la formule (7) écrite avec la valeur 2m de U'entier m.
La formule (7) ayant lieu pour m == 2, sera vrale, par consé-

quent, pour m == 4, 8, 16, ct en général pour m = ok,

IV. — Les deux formules (6) et (7) ayant lieu pour m = 2, il
s’ensuit pour la fonction

g@) =1 (x)—fi ()

la formule de la méme forme

m—

Puisque pour toute valeur dc x lmegahte () a lieu, cette der-
niere formule permet de conclure

m C C
- (x = — — ok,
g () 1<l = T (=,

et 1l s’ensuit en faisant croitre 4 au dela de toute limite, que
Pon a

Cect vérifie 'équation f| () =f, («), ou bien

o »]
w2 Y 1
sinfxw = x - v)2
J
yI =0

(qu’il s’agissait d'établir. Elle fait voir, d’une maniére qui me
parait élémentaire et simple, que la fonction sin aw est analytique,
ce qui permet d’obtenir son développement suivant les puissances
de 2 sans f‘ure usage du théoreme de Taylor-Cauchy.

M. Lercu (Fuboum bulsse/
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