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34 - . E. RIPERT

a, b, ¢, étantles cétés de 'heptagone convexe et des heptagones
étoilés. On voit que cette équation fournit

@+ b+ =7;
d’autre part mon dernier théoréme fournit

I I I
— _b__l__c_
ou

2b¢c — 2ab — 2ac = o,
ajoutant la premiére et la troisieme égalité, jobtiens

(b+e¢—a)3?=7
ou

a+y/7="0bec.

Remarque. — Le cdté de 'heptagone régulier convexe vaut
0,8677... et differe peu du double du module des logarithmes
vulgaires 0,8685... '

Jos. Jorrroy (Paris).
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1. — Les théoréemes suivants sont présque évidents :

‘A, B, C, D, E étant cinqg points, les conjuguées karmo)ziques
des droites AE par rapport a (AC, AD) et BE par rapport a
(BC, BD) se coupent en un point F de la coniqgue (ABCDE). —

Car si 'on considere les points C, D, E, F comme fixes, on a,
enire les rapports anharmoniques, la relation

A (CDEF) = B (CDEF) = —1.

En vertu du théoréme de Chasles, les six points sont sur une -
conique. .
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Corrélativement, a, b, ¢, d, e étant cing droites, les co)zjugués
harmoniques des points.ae par rapport a (ac, ad) et be par rap-
port & (be,-bd) déterminent une tangente [ & la conique (abede).
- Ces théorémes donnent un moyen immédiat et indépendant de

Vapplication du théoréme de Desargues de construire exclusive-
ment par points (ou tangentes) une conique dont on connait cing
points (ou cinq tangentes). -

2. — Si, dans le dernier théoréme, on suppose la droite e a
Vinfini, il devient le suivant : La parabole (abed), tangente aux
(rots cotés d’un zfriangle ABC et & une quatrieme droite d qui
- coupe ces cotés en A', B', ', touche les six droites qui joignent

le milieu de BC et B'C', CA et C'A', AB et A'B', BC' et CB,
CA’ et AC', AB' et BA'. | S
- Prenons ABC pour iriangle de référence (') et soit lx - my
-+ nz==o0 I’équation barycentrique de A’'B'C’ ou d. On trouve
aisément que les droites jbignant les milieux de BC et B'C/, BC/
et CB’ ont pour équation

(1) ' l(m—n)x 4+ (nl +1m —o2mn) (y —z) = o
) | my nz _
e ot =

Ces droites touchent la parabole-(abéd} dont I’équation tangen-

"L [ (m — » T :
tielle est 2 —@z—@- =0, et dont 'axe est parallele.a la droite

¢ qui joint les milieux des trois diagonales (AA’, BB/, CC/) du
quadrilatere complet abed [ £ (nl 4 Im-— mn)  =o].

, 3.— Dans le premier théoréme du n°® 1, au point E corres-
pondent six points I, car on peut opérer sur (AE, BE),_...
(GE, DE); il en est de méme pour chacun des points A, B, C, D.
On a donc 5 hexagones inscrits, donnant chacun 6o pascals. La
figure des 5 hexagones et 300 pascals, dérivant du pentagone
donné ABCDE, jouit de propriétés intéressantes que l'on peut
déduire, par généralisation et dualisation, de celles de la figure

(") Gette démonstration serait ici superflue si elle n’était nécessaire pour ce qui

'~ suit. Jobserverai que cette propriété intéressante de la parabole tangente & quatre

droites est assez facile 'a démontrer par les coordonnées cartésiennes pour que
Pon puisse la proposer aux éléves comme exercice,
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des 6 tangentes & la parabole n° 2 et des 6o brianchons corres-
pondants. Je me bornerai a établir une de ces propriétés.

~ Désignons par a, et a, les droites (1) et (2), par b, et d,, ¢, etc,
celles que 'on obtient par permutation circulaire. Les siz droites
(by ¢4y bycy),... (B, oy €, by),... sont paralléles. 11 est aisé de for-
mer leur équation; on trouve pour coordonnées de leur point
commun a P'infini

(3) l(m —n) (3mn —nl— Im), etc.

La tangente parallele a cette direction a pour point de contact
Pintersection de la parabole et de son diameétre 3. [I(m—n)
(3 mn— nl—Im)3, etc.].

D’oli cette conséquence projective : soient a,, a,, b,, b,, ¢, ¢,
~ les six tangentes correspondant a la tangente e de la conique
(abcde), dont le point 'de contact est E. Les six droites (b, c,,
byc,,)... (b,c,, bye,),... concourent en un point M situé sur e. Le
point de contact E, de la seconde tangente e, mené de M & la
conique est tel que la droite EE, (ou 8,), polaire de M, passe par
les conjugués harmoniques du point d’intersection de e avec les
trois diagonales (AA', BB', CC') du quadrilatére abed, par rap-
port a (A, A'),...

Et corrélativement, pour la conique (ABCDE), les six points
(B,C,, B,,),... (B,C,, CB,),... sont sur une droite m passani,
par E, ete.

Il existe d’autres propriétés. Ainsi le point (3) est le brian-
chon des hexagones a,b,c, a,b,c, et a,b,c, a,b,c,. On trouvera des
propriétés en examinant les brianchons des hexagones a,a,b,),
e,e, et a,a,cc,b,b,. ‘
L. Rreert (Poix, Somme).
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