Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique
Herausgeber: Commission Internationale de I'Enseignement Mathématique

Band: 3(1901)
Heft: 1: L'ENSEIGNEMENT MATHEMATIQUE
Artikel: NOTE SUR LE DEVELOPPEMENT DE CERTAINES

IRRATIONNELLES DE LA FORME $\frac{\sqrt{A}+MHP}$ EN
FRACTIONS CONTINUES

Autor: Crelier, L.
Kapitel: \
DOI: https://doi.org/10.5169/seals-4662

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 19.08.2025

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://doi.org/10.5169/seals-4662
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

~

DEVELOPPEMENT DE CERTAINES IRRA TIONNELLES . 351 .

" Donec ' i he A )
. T+ b= (e — b)‘—plﬂ-b Rpti.
En outre, | o
‘ Peye = ity 2b — pria. npps
et . '
Tibe — b = (ret1 + b) — prta. neta.
| C.q. f. d.
On arrivera donc une fois a une valeur ' ’
o= MEVE e que M < b.

o

Cette valeur donnera :

VA b—nr
- VA +( )
: M2
une irrationnelle de la forme y ou y’ qui se développe en fraction

continue périodique simple, car 7, , ; < 2 b,

7’)~+; = b
et . ) _ ' . L.
X1 > 1.

Le radical \/A dans 2, ne saurait étre négatif, car il entraine-
rait une irrationnelle négative, ce qui est impossible, et le rai-
sonnement subsiste pour

‘ x_‘ A &
V, = ___l‘_/__

n

Il en résulte la loi suivante :

- . : /A A
Les irrationnelles de la forme ¥, = Aty/A ou Vo — AEYA
_ n, m,
. développant en fractions continues pérzodiques miztes ; la partie
irréguliere a un nombre indéterminé mais limité de quotients
incomplets.

se

VI

Ces théories appliquées aux racines des équations du 2° degré
nous conduisent a une forme nouvelle plus complete du théo-
réme de Lagrange, | |

»




3592 . .. .. . &L CRELIER.
Prenons les equatlons a coefﬁments entlers
x2 + bx —c=—o0
et R
ax, £ bx 4+ ¢ = o.
Les racines-de-la 1% sont :.

o — = b —|—- ‘/b2 4ac o
2a

T b— \/b 4ac

OnaA="%8 —4 ac; enfaisant \= 5, 24 =m; 2¢=n,
on écrit :

= VE=2
m
el
2, = LA_..—,:_A
\ .o m
xll':_ \/A +)\ le'/ :V___ ‘/A—‘)\
m m

On voit done que, si les.deux racines d’une équation sont
toutes deux en valeur absolue plus grandes ou plus petites que
1un1te ces irrationnelles sont de la forme ¢. Elles seront de la
forme y ou z,.si une des racines est en valeur absolue plus
grande que 1, tandis que lautre est plus petlte

Les racines de la seconde équation sont :

o — b +\/()2—4ac

o 2a

et

w ==

Avec la substitution, on trouve

' )‘_‘/K ' )‘+‘/K
_— ¥ z, —m ——1

g — = 3 —
8 ¢ m

._X+\/A . A—VA
T m "+ , ______,‘

o :
xa e ]

Les racines sont toutes de la forme V. . , S




DEVELOPPEMENT DE CERTAINES IRRATIONNELLES 353

Tukorime. «—— Toute équation du deuxieme degré a cowéfﬁo'iénls'
entiers, dont les racines sont réelles et zrratzonnelles donne pour
ces racines deux fractions continues périodiques.. :

Elles sont périodiques miztes, de méme signe, avec partie irré-
guliére indéterminéde, mais limitée quand ‘c est posztzf

Elles sont perzodzques mizxtes, de signes contraires, avec un seul
quotient mcomplet ala partze irr ulzere quand c est négaltif et
quand les valeurs absolues des racines sont toutes deux plus

grandes que 1, ou plus pelites que 1. .

Elles sont périodiques simples et de signes contr azres guand c
est négatif et quand la valeur absolue d’une des racines est supé-
rieure a lunité alors que la valeur. a!)solue de lautie est infé-
rieure a U’ umte : ,

Dans ce cas, la période de I'une est formée des quotzemﬁs incom-
plets de Za,utlepr ts dans ordre renversé.

VI

Ces 1rrat10nnelles permettent de donner egalement une nou-
velle démonstration du developpement de Legendre pour les
racines carrées des nombres entiers,

Soit a développer \/A : Nous poserons :
A—b2=n,.1.

b* étantle plus carré parfait.

LN IRY

Les irrationnelles“./_w et ‘_/m seront de la forme y et
. : I n
y' et nous aurons :

Vﬂ+b ¢A+b by

__21)—']— — 2 e —
VA +b

n
La période correspondant a la 1™ irrationnelle s’écrira

A+ b
= \/ + -—[21) bi,l)z,. cbp—1, by 2b, ...

Celle correspondant a la 2° ', s’écrira par raison de symétrie

,_ VAFD
n

r = [bp; bp—i, coer by by 205 by L],
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