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DE VL‘LOPPEMENT DE CERTAINES IRRATIONNELLES 349
A— (b — r‘) == my. m,, en procedmt comme dans (4) En outre'

2y > 1, et 'irre atmnnelle\_/_j"_é———— est de la forme y ouy , car
. mz

my et m, sont mfemeurs \/A +b—r.
Le developpement de {, entraine

\/A+ (b—)

o

Cy
£, =l .
2
Ici encore, il est facile de voir que I'irrationnelle 2z, est de la
forme y ou y'. D’ol il suit que :
Les irrationnelles t,, t.. t. t., se développent en fractions con-
LS ¢ 19 by G by, Lae 14 :
tinues peériodiques miztes, plus petites ou plus grandes que Uunité.
La partie z'rrégulz'ére ne comprend qw’un seul -guolient incom-
plet.
On peut remarquer que, pour deux ir r*1t1onnelles comme
L _ VALY
27T my
et .
VA —2

m,

t, —

&

toutes - deux supérieures a l'unité, les parties périodiques sont
identiques dés que I'on a 2\ diyvisible par m.

v

" Nous avons vu des 111at10nnelles dependant de A2 < A. On peut
aussi en construire avec 22> A.-

. Posons :
722 —A=n,m. '

Il en résulte des valeurs comme :

) /K
(13) vV, = )\—‘/A
4 ' B \ By
et ~ _
> somy
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Ces irrationnelles peuvent étre plus grandes.ou plus petites
que P'unité sulvant que les valeurs n, et m, sont comprises entre
A+ \/A et A — \/A , ou en dehors de ces valeurs. Les valeurs
inférieures 4 l'unité se rameénent ev1demment a l'inverse des
valeurs supérieures. “

- Etudions une de ces dernieres, soit : V,>r1et

VvV, = A +‘/-é-
. n,
On a ¢ .
Ab—r vﬁ-b+m (ry— ) +VA
‘V.i: n + n =D + L n ——P1+ —
, 1 1 1 Xy

Le reste r peut étre ev1demment plus grand que b.
On a encore :

_(m~w—wﬁ__ (m+0)—VE _
x._[ = n2 1'_'_p2 + Il2 j— xg
—_ (r9+l))—‘/A _ 1
Ty = n, =ps+ z,
car
C (— b — A =n,. n,
et
. (14) (re — b)*> — A = np. npyy.

La premiér;a formule et la généralisation s’établissent co mme

pour la formule (4).
~ Le terme général prend la forme :

(re—b) ‘/A

Ty =
g o Nep
_ (et b+ VA
Tt —
. Npg2
e (2 —b) — VA
Lp42 — : .
Npts

Il est a remarquer que les valeurs (r, — b), (ry +1+0) et
(rk + 2 — b) vont en diminuant. En effet :

Tkttt = k. — 2b — pryie Nk41.
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" Donec ' i he A )
. T+ b= (e — b)‘—plﬂ-b Rpti.
En outre, | o
‘ Peye = ity 2b — pria. npps
et . '
Tibe — b = (ret1 + b) — prta. neta.
| C.q. f. d.
On arrivera donc une fois a une valeur ' ’
o= MEVE e que M < b.

o

Cette valeur donnera :

VA b—nr
- VA +( )
: M2
une irrationnelle de la forme y ou y’ qui se développe en fraction

continue périodique simple, car 7, , ; < 2 b,

7’)~+; = b
et . ) _ ' . L.
X1 > 1.

Le radical \/A dans 2, ne saurait étre négatif, car il entraine-
rait une irrationnelle négative, ce qui est impossible, et le rai-
sonnement subsiste pour

‘ x_‘ A &
V, = ___l‘_/__

n

Il en résulte la loi suivante :

- . : /A A
Les irrationnelles de la forme ¥, = Aty/A ou Vo — AEYA
_ n, m,
. développant en fractions continues pérzodiques miztes ; la partie
irréguliere a un nombre indéterminé mais limité de quotients
incomplets.

se

VI

Ces théories appliquées aux racines des équations du 2° degré
nous conduisent a une forme nouvelle plus complete du théo-
réme de Lagrange, | |
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