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194 H. LIURENT

que : la troisieme année de la douzieme olympiade ;... (rente-
six parasanges,... 37 millia passuwum. Ces traductions en langage
moderne seratent mises en marge de la traduclion avec les
expressions anciennes ; ¢videmment alors 1l faudrait aussi expli-
quer Ja maniere dopérer les transformations ; et partout ou elles
pourraient se faire par le calcul simplement mental il v aurait
licu de l'exiger dans des questions posées verbalement. En
résumé général, pour transformer des enfants en hommes capa-
bles de calculer et de raisonner leurs paroles ct leurs actes, 1l
faut les habituer a calculer et a raisonner dans toutes leurs études,
méme dans celles qui semblent le plus ne s'appuyer que sur la
mémoire.
Ch. Bervuncé [Rioz, Hauate-Sadne).

SUR LES DEFINITIONS

Les définitions de mots ou de Joculions, sont logiquement arbi-
traires, pourva (quun mot ou une loculion avant été définis, on ne
leur attribue jamais dans le discours un sens autre que celul qui a
été adopté, a moins de prévenie celatauquel le discours s’adresse.
Tout le monde, je pense, sera d'accord avee mo1 sur ce point.

On peut ranger les mots ou les locutions a définiv dans
deux catégories; il peut arriver, en effet, que Pobjet a définir
soit bien connu de toul le monde, sans toutefois que sa propriété
caractéristique se dégage assez nettement ponr intervenir eflica-
cement dans le raisonnement; dans ce cas une défimtion devient
nécessaire, mais il faut absolument que dans la définition que on
donne de 'objet en question, on le reconnaisse immédiatement.

St au contraire Vobjet & définir est peu connu, la définition que
Pon en donne est arbitraire, pourvu, bien entendu, qu’elle soit
exacte. _

Nous avons tous, des la plus tendre enflance, l'idée du nombre,

surtout du nombre entier, idée qui nait de Ia possibilité de vépé-




s

SUR LES DEFINITIONS 199

ter une opération ou d’assembler des objets; cette notion admise
sans autre explication n'est peut-étre pas trés claire, mais pas-
sons; si, comme le proposent les géometres de I'Feole alle-
mande, on définit la fraction comme 1ensemble de deux entiers
placés dans un certain ordre, puis si 'on continue a définir
Pégalité et laddition des (ractions au moyen d'équations, on
jette nécessairement le trouble dans I'imagination de celur a qui
Pon donne de pareilles définitions, s’il n'est pas déja tres familia-
risé avee les abstractions de la Mathématique.

Tout enfant qui sait parler sait ce que ¢’est que la moitié ou

2 . . .
les — d'un giteau; dites-lul pour lui expliquer le sens de cette
3 :

locution « deux tiers » : c'est 'ensemble de 2 ct de 3 placés
dans un certain ordre, et countinucz comme il a été dit tout a
I'heure, il croira que vous voulez le myvstifier ; et si paveille défi-
nition tombe du haut d'ane chaire, clle risque de dégotter des
sciences a tout jamais les enfants auxquels on veut ensei-
gner les premieres notions de UAvithmétique. Logiquement le
nombre abstrait peut étre concu indépendamment du nombre
coneret, mais dans Nordre natuvel des choses, et historiquement,
la notion du nombre coneret précede celle du nombre abstrait,
Dans Uenseignement, il faut, autant que possible, exposer les
doctrines dans Uordre ol elles se sont naturellement priésentées,
ou au moins dans un orvdre tel qu'elies auraient pu se prisenter
aun chercheur. En d’autres termes, il faut s’adresser az bon sens
des éleéves et non i leur mémoire.

Le point de vae auquel se place 'leole allemande, intéressant
sans doute, et qui mérite d'¢tre signalé a des éleves tres forts, a
I'inconvénient de C)mpliq‘uor ¢normément les choses: et pour
cette raison encore je rejetterais sa définition des nombres. Mais
il arrive souvent que des définitions bien plus fécondes que d'au-
tres doivent céder le pas a d’aatres pour les raisons que j'ai invo-
quées tout a 'heure. Ainsi, par exemple, les définitions classiques
de lasurface, de la ligne et du point, sont tout & fait dcmctneuws
et Pon s’en apercoit dv s que Lon aborde la Géométrie analylique,

car il est impossible de démontrer quune équation entre x et y
représente une ligne en Géométrie plane, et V'on considere alors

comme un paradoxe qu’il existe des fonctions continues sans
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dérivées, paradoxe quin’cn est un que pour des éleves déja forts,
alors que les commencants s’étonnent qu'on ne leur démontre
pas Uexistence de la dérivée.

Le simple bon sens nous défend de définir le point comme ce
qui dans Pespace peut ¢tre déterminé par troisnombres, el ¢’est
cependant la la scule définition qui rend compte de toutes les
diflicultés que 'on rencontre en Géométrie. Je regrette, pour ma
part, que enseignement de la Géomdétrie analylique ne se fasse
pas en partant de ce point de vue st clair et st [écond ; mais 1l est
bien évident que Uesprit d'un commencgant se révolterait s1 de
prime abord on se placail sur un pareil terrain, il veut, en eflet,
reconnailre dans les définitions des mots point, ligne, surlace,
Pimage qu'il s’est faite des choses représentées par ces mots qui
lut sont familiers. 1. Lavrixt (Pavis).

SPHERE ET ELLIPSOIDE

SPHERES CONCENTRIQUES ET ELLIPSOIDIS CONCENTRIQUES
HOMOTHETIQUES ()

PR

Dans une note précédente (?) nous avons fait voir comment on
peut dériver des théoremes sur U'ellipse et sur des ellipses con-
centrigques homothétiques des théoremes correspondants du cerele
et des cercles concentriques, quand les cereles et les ellipses sont
en affinité. Le présent travail contient une étude analogue sur la
sphere el Uellipsoide, ainst que sur les spheres concentriques et
les ellipsoides concentriques homothéiiques. Pour entrer cn
maticre, nous allons rappeler quelques propositions sur les sys-
temes alliés de Vespace.

Si deux systemes de Uespace ¥ et ¥

,sont alliés; ou en alfinité,

(Y Reve, Geomelrie der Lage, 2. Ablhlg ; 3. Auflage, Vortrag $; 3. Abthlg ;

3. Auflage, Yorlrag 5.

(*) « Gerele et ellipse », cle. L'Enseignement math., 17¢ année, 1899, p. 452.
- «
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