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tons est emprunté i M. P. Lalfite (), 'un des disciples de Comte
les plus dévoués et qui, apres la mort du philosophe, devint 'un
des chefs des orthodoxes du positivisme. Davs cet article sont
imprimées les observations dont Comte accompagnait la reponse
de chacun des ¢leves. [lles témoignent de 'attention avec laquelle
il accomplissait ses devoirs d’examinateur et de sa connaissance
nette et précise des mathématiques. Le traité de Géomdétrie
analytique, qu’il a publié¢ en 1843, ne contient pas de nouvelles
déductions ; il est consacré au développement des idées velatives
a I'importance ct au systeme de la Géométrie analytique, iddes
quil avait exposées auparavant dans sa Philosophie positive.
Mais s’il n’a pas donné aux mathématiques de nouvelles déduc-
tions, il leur a néanmoins rendu de grands services en présen-
tant une revue systématique de ses principales doctrines, revue
toute pénétrée d'un esprit de philosophie généralisatrice. On
trouve, 1l est vrai, dans les ccuvres des mathématiciens du xvii® el
da xvia® siceles, des idées sur les principes et sur la méthode des
mathématiques ; et Carnot a consacré un volume entier a la méta-
physique du Calecul infinitésimal. Mais personne ne donna un
exposé aussi logique et aussi profond des questions principales
de la philosophie des mathématiques, que celui présenté par
Comte dans son ouvrage, publié¢ en 1830.

11

Dans le premier volume de la Philosophie positive, les lecons

3-14 sont consacrées a la philosophie des mathématiques (?), y

compris la Géométrie. Dans la seconde lecon, Comte établit une
hiérarchic entre les scienees (hiérarchie fondée sur la transition

graduelle des scienees, depuis celles qui s’occupent des phéno-

() Augusle Gomle examinaleur d’admission & I'Ecole Polytechnique (Nowuvelles
annales de mathématiques, t. X111 (1894), p. 68-80, 113-120, 4053-428 ct 462-189) .

(%) Gomte a éevit encorve deux livees sur le méme sujel: Essais sur la philosophie
des mathématiques (1822) et Syntheése subjective ou systéme universel des conceptions
propres a Uélal wormal de Uhumanite ; Tome prewier ; Le systéme de logique posi-
tive ou lraité de Philosophic mathématique. Paris, 1856. La premi¢re de ces ccuvres
est unc curiosité bibliographique ; quant au second, il ne présente aucun intérét
scientifique. Les études des mathémaliques y sont considérées comme Vécole pré-
paratoirve des serviteurs de Uhumanité.
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menes les plus simples jusqu’a celles qui s’occupent de phéno-
menes plus spéciaux et plus compliqués) ct considere les mathé-
matiques comme une pierre fondamentale de la Philosophie
positive ; il en détermine 'importance dans les termes suivants :

« Duns l'état actuel du développement de nos connaissances
positives, il convient, je crois, de regarder la science mathéma-
tique, moins comme une partie constituante de la Philosophie
naturelie proprement dite, que comme ¢lant, depuis Descartes et
Newton, la vraie base fondamentale de toute cette philosophie,
quoique, a parler exactement, elle soit a la fois 'une et autre.
Aujourd huai, en effet, la science mathématique est bien moins
importante par les connaissances, tres réelles et tres précicuses
néanmoins, qui la composent diveetement, que comme constituant
I'instrument le plus puissant que Uesprit humain puisse emplover
dans la recherche des lois des phénomenes naturels. » )

Sous le nom commun de sciences mathématiques, comme le
dit Comte, on doit distinguer deux seiences hien séparces par
leur caractere @ Ia Mathématique abstraite ou le caleul ; et la
Mathématique conerite, qui se compose de la Géoméirie générale
et de la Méeanique rationnelie.

La Mathématique abstraite est une admirable adaptation de la
Logique natarelle @ une certaine série de dédactions. « La Géo-
métrie et la Mécanique doivent, au contraive, ¢tre envisagées
comme de véritables sciences naturelles, fondées, ainsi que toutes
les autres, sur U'observation, quoique par Pextréme simplicité de
leurs phénomenes elles comportent un degré infiniment plus
parfait de systématisation qui a pu quelquelois faire méconnaitre
le caractiere expérimental de lears premiers prineipes. » (%) Dans
I'une des premieres lecons consacrées a I'étude de la Géométrie,
Comte examine, si elle est une seience purement rationnelle,
indépendante de P'observation, ou bien au contraire une science
naturelle, mais bien plus simple et par conséquent plus parfaite,
que toute autre : « Il est néanmoins évident pour quiconque
examine avee altention lLe caractere des raisonnements géomé-

triques, que si les faits qu'on v consideére sont beaucoup plus

(") Cours de plilosophie positive ; t. T (édit. 1830}, p. 112,
(] 1bid., t. 1, p. 113,
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liés entre eux, que ceux relatifs a toute autre science, il existe
toujours cependant, par rapport & chaque corps étudié par les
géometres, un certain nombre de phénomenes primitits qqui,
n’étant ¢tablis par aucun raisonnement, ne peuvent ¢tre londds
que sur 'observation et constituent la base nécessaire de toutes
les déductions. L'evreur commune a cet égard doit ¢tre regarddée
comme un reste d'influence de esprit métaphvsique, qui a si

g . ’ N ) ’ , Ay P R s
longtemps dominé, méme dans les é¢iudes geometriques. » |

E’opinion de Comte, qui reconnaissait la Géométrie, ainsi que
fa Mécanique, comme sciences expérimentales, était tout epposdée

atx (1(,)C'll‘ill@§ Phﬂ()%{)phi({‘d@% qui 1‘(}gnz\.10nt suy lt} continent, LG

nombre des savants qui, avant murement réfléchi aux bases de Ik
Gdéomeétrie, ¢tatent du méme avis que Comte, étail fort vestreint,
Parmi eux il faut etter Gauss qui. dans sa correspondance privée,
dit souvent que la Géométrie, semblable a la Mécanique, dépend
de T'expérience 7). Lobatchevsky dit dans Ie travail cqul Tut
le 12 février 1826 : « Nos premitres nolions sont acquises par les
sensalions ; on ne doit pas ajouter foi aux noticns inndes, » Dans
son principal ouvrage, intitulé : Noweelles bases de la Géo-
méirie (1835, Lobatehevsky se prononea encove plus nettement,
relativement a origine des notions géoméiriques :

« Dans la nature, nous ne concevons que le mouvement, sans
lequel les impressions des sens sont impossibles. Toutes les

autres noliens, par exempie les notions géométriques, étant

.

tal
empruntées aux propriétés du mouvement, sont acquises pay
notre csprit artificiellement, et par conséaquent Iespace n'existe
pas séparément. »

Les vecherches des géometres contemporains sont le dévelop=

(") Cours de philosoplic positive. t. 1, p. 340~

(*) On connait depuis Iongtemps sa lettre & Bessel (g aveil 18301, oft il exprime
son opinion concernant « notre connaissance de la Géomdélirie, privée de conviclion
en sa néeessilé el par conséquent en sa vérité, connaissance, que nous avons de la
science des gquantités. Nous devons avouer que =i le nombre est le produit de notre
espril. I'espace est réel en dehors de nous el nous ne pouvons lui donner des lois
a priore ». On aaussi velrouve sa lettre & Olbers (28 avril 1817). oft il dit & peu
pres Laoménie chose. « Je me persnade de plus en plus, que la nécessité de notre
Géomélrie ne peul ¢tee démonltrdée. du moins par lespril d'un homme et & Uesprit
d'un homme : peut-clre dans la vie future comprenarons-nous cc qu'il nous est
impossible de comprendre maintenant. la nature de I'espace. Jusque-1a nous devons
comparer la Géomélrie & la Mécanique et non & IArithmdétique, qui est fondée sur
des combinaisons a priori »,
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penient de celte ingénicuse idée de Lobatchevsky concernant les
notions géométriques et leur entiere dépendance des propriétés
du mouvement. Ueberveg fut le premier, apres Lobatchevsky, qui
Lraita cette question, indépendamment d’ailleurs de ce dernier.
Dans son traité de 1851 : Lleaposé scienifique des bases de la
(séoméirie ('), il se propose de fonder uniquement la Géométrie,
ainst que loute science nalurelle, sur des bases expérimentales ;
el comme felles il considere @ 1° Ta mobilité libre des corps
solides, 2° ¢t 3 la possibilité du mouvement des corps matériels
dans le cas d’un ou de deux points fixes, et 4° 'impossibilité du
mouvement dans le cas de trois points fixes. Les recherches sur
Poptique physiologique ont amené Ilelmholz aux mémes conclu-
sions ; mais ses investigations mathématiques sur le méme sujet
tui ont permis de surpasser Ucherveg (7).

Helmholz a démontré que plusicurs Géomélries peuavent exis-
Lter, avee les mémes faits empiriques pris pour bases, tandis que
Ueberveg, avant introduit la notion de la direction ct sappuyant
sur le théoreme que la droite définiec comme axe de rotation
a une direction conslante, aboutit a la Géométrie d'Euclhide.
Le célebre mathématicien Sophus lLie, dont tous les savants
déplorent la mort récente, compléta les recherches mathéma-
tiques de Helmholz par Papplication de la théorie, dont 1l est
Pinventeur, des groupes de transformations ; 'importance de la
théorie des groupes de mouvements pour la Géomélrie est expli-
quée dans e travail de M. Poincaré: On the foundations of geome-

BN

ry (4.

(Y Die principien der Geomelric, wissenschaftlich dargestellt {Archiv fiir Philo<
logic und Pidagogik). La traduction (rancaise se trouve dans Fappendice du livre
de Delbaufl @« Prolégomenes philosophiques de la Géomelrie et sotulion des pos-
lalats. » Licge, 1860.

+

(%) Pour apprécier les idées d'Ueberveg sur la Géomélrie, il est important de con-
nailre ses ouvrages. « System der Logik und Geschichte der logischen Lehren » et
« Zur Théorie der Richitung des Selens » (Zeit. fiie rat. Medecin-Henle und Pfeuffer,
1858, Bd 5, S. 268-28v) et sa critique des aruvres de Delboeuf. critique imprimée dans
la Zedlschrift [iir Philosophie und philosopliche Krilik, herausg. von Fichten, Ulrici
Bd 3-. Halle, 1860, S. 148-167.

(]} Monist. Oclober 1898, V. aussi « I'Espace et la Géomélrie » (Revae de mdéla-
physique et de morale, 1805, novembre). Selon M. Poincaré, ce que nous appelons
la géomdélrie nest que T'étude d'une classe particulidre de phénomenes que nous
appelons déplacements et gui formenl « un groupe. »
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