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NOTE SUR LES LOGARITHMES

I'ai montré dans un article précédent (') comment on pouvait
définir nettement 'égalité, I'addition, la quantité et le nombre.
de voudrais, pour bien mettre en lumiere 'utilité de ces défini-
tlons qui ne sont autre chose que la traduction en langage précis
de T'idée que 'on se fait tout naturellement de ces notions, [aire
ane application & la théorie des logarithmes.

Les nombres sont des quantités puisque 'on peut définir leur
ggalité et leur addition, mais 'addition elle-méme peut étre défi-
nie de bien des maniceres et pour éviter toute confusion appelons
1a multiplication des nombres une pseudo-addition, ou soil que
le produit de plusieurs nombres soit leur pseudo-somme. Le
gproduit de plusieurs nombres étant indépendant de leur ordre,
en peut évidemment le considérer comme un produit, 'objet nul
est alors [unité ordinaire.

Parmi les objets que nous appelons nombres prenons-en un
& arbitrairement que nous appellerons 'unité ou pour éviter toute
gonfusion, la base, les nombres, 0%, 0°, 0%, obtenus en ajoutant
(aw nouveau sens du mot), la base b avec elle-méme, puis b avecle
résultat, ete...seront les entiers (2), (3),(4)... et b=, 07*, seront
tes entiers (— 1), (—2), (—3)... que nous enveloppons de paren-
thises, pour ne pasles confondre avee les entiers ordinaires.

Pour trouver le représentant d'un nombre N non entier, ¢’est-
i-dive, non compris dans la suite 4, 6%, 4>, nous partagerons la
fuse b en 1, 2, 3... n portions égales et nous verrons sile nom-
hre N contient un nombre entier de ses parties or, {l/.b_estle noni-
Bre qui ajouté n fois a lui-méme donne b (au nouveau sens de 'ad-
ditien), le nombre formé des n'*"* de 1'unité sera donc de la forme

) L' Enseignement mathématique, 17° année, p. 384-419.
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o . 3 /m . :
Vo™ et sera représenté par (—) Enfin s1 le nombre N ne peut
n

pas s’obtenir en ajoutant des parties aliquotes de I'unité, 1l sera
. Yh-pren Y armwens R R . .
compris entre v o™ ety b et sera représenté par la limite com-

m m-+1
mune aux nombres —) et .

n n
Le représentant (p) d'un nombre N est ce que 'on appelle son

logarithrne dans la base b.
Voila donec 'existence des logarithmes démontrée et basée sur

leur propriété fondamentale log @ 4 log b =log ab.

H. Lavrext (Paris).
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SUR LE THEOREME DES FONCTIONS COMPOSEES

. Il peut y avoir intérét a exposer sur une figure la démons-
tration du théoreme des (onctions composées pour le cas de deux
fonctions u et ¢, cas important & cause de la fonction implicite.
Soit y=f (u, ¢), u ct ¢ é¢tant des fonctions de v continues cl
admettant une dérivée; soit Y=/ (U, V), U et V étant deux
variables indépendantes, et supposons que cette derniére fonction
admette des dérivées partielles du premier ordre, fonctions conti-
nues des deux variables U et V. Prenons trois axes de coordonnées,
Ou, Op, Oy, ou OU, OV, OY ; considérons la surface Y==/(U,V),
et la courbe y=f(u, ¢) tracée sur cette surface. Soit M un point
de la courbe, M" un point voisin ; on peut aller de M en M’ par
le chemin M A M tracé sur la surface, I’'élément de courbe MA
étant dans le plan V==p 1'élément de courbe AM' étant dans le
plan Us==wu- Awu. Les ordonnées étant M, a\, m'M', menons Mz
parallele et égale a ma, menons oy’ et Au’ paralleles et ¢gales a
am’; nous aurons

Ay = /M = p'p + "M = aA 4 M
aA ' M’

= —— X Au -+

Au Ay

> Ay

= (Y'u+¢) du+ (Yv 4 ¢) As,
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