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LES FONCTIONS HYPERBOLIQUES

DANS IENSEIGNEMENT MOYEN

Comme appendice a la lecon sur les propriétés de la fonc-
tion e, bien des professeurs proposent en exercice a leurs éleves
de démontrer les principales (ormules relatives aux transcen
dantes

appelées communément sinus, cosinus, et tangente hyperbo-
ligues de I'argument réel x; ils signalent les analogies et diffé-
rences que ces fonctions présentent avec les fonctions circulaires
da méme nom, et expliquent leur qualificatif d’hyperboliques
en remarquant que X==chz, Y ==sha sont les coordonnées
d’un point de ’hyperbole équilatere

X2 — Y2 — 1.

Mais la se bornent la plupart du temps les indications qu’ils
donnent, et dans aucune partie du cours, les éleves ne sont
appelés a en tirer profit. Nous croyons que c'est la une regret-
table lacune, et nous sommes persuadé que si les étudiants de
nos cours de mathématiques spéciales et de facultés étaient fami-
liarisés avec le maniement des sinus et cosinus hyperboliques
comme 1ls le sont avec celui des sinus et cosinus circulaires, 1ils
sauraient apporter a bien des calculs de notables simplifications ;
il est aisé de le prouver par des exemples simples empruntés &
des questions ¢lémentaires.

I. — Tuottoriz pE L'UYPERBOLE

On peut écrire ainsi les coordonnées d'un point M de 'hyper-
bole :

x=acho, y=10,cho.
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et les propriétés de la courbe donnent lieu a des dévcloppements
identiques a ceux qui servent pour lellipse ;

¥ =asho, y=bcho

représentent 'extrémité M’ du rayon oM’ conjugué a oM.

Il. — CaArcuL D'UNE DERIVEE

Soit la fonction y =1L (@ —4—\/1——]—1,’_) En posant 2 =shv, on

a immeédiatement
x4V at = she + cho = e¢
donc y =0, ou x==shy ; par suite

I I

T chy :\/I_ 22

I1I. — Ri#soruvrron pr v'EouaTioN a2 —bx—+c¢=o.

Quand les racines sont réelles et de méme signe, on définit un

. . Y, . ’
argument circulaire ¢ par 1 egahte

4ac o
— sin? o
b2 :
et les formules
b o ., ©
r = — —— cog2 -, ' —— — sin? -
(.z 2 a 2

font connaitre les deux racines; on peut suivre une marche en
tout semblable si le produit ac est négatif, a condition de définir

cette fois un argument hyperbolique © par ]A’égulité
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