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BIBLIOGRAPHILE

3o, Canen, — Eléments de la théorie des nombres; r vol. gr. in-8° de
vn1-403 pages ; prix : 12 francs ; Paris, Gauthier-Villars, 19o0.

Malgré quelques publications de mérite parmi 1c§q’ueﬂes il fautl citer la
Théorie des nombres de B, Lucss, Uintroduction « UEtude de la Théorie des
nombres et de U'Algebre supérieure de MM. Borsr et Dracn, I'Essar sur lu
Théorie des nombres de M. Stierses, on peut dire qu'il n'existait pas
cucore, en francais, de traité vraiment ¢lémentaive sur la théorvie des
nombres, L’étudiant désirecux de connaitre un sujet important, laiss¢ en
dehors des programmes officiels, en était réduit a relire les chapitres excel-
lents, mals incomplets, de Udlgébre supérieure de Serret. Louvrage de
M. Cahen vient done combler une lacune; son livee se recommande par la
clarté parvfaite avee laquelle Vauteur a distribad son sujet.

La théorie des nombres n'est, dans le principe, que dtude des nombres
entiers considérds comme seuls ¢léments de caleul. Rien de plus clair en
apparcnce que cetle idée, ni de micux fondé en pratique : les recherches des
analystes modernes et des arithmdéticiens eux-mémes cn ont cependant
démontré le earactore artificiel. Renoncant & cette distincetion peu préeisc.
M. Cahen n'évite pas de parler des nombres incommensurables @ définis par
une suite finie ou infinie d’enticrs (coeflicients d'une équation algébrique ou
quotients incomplets d’une fraction continue illimitée, ces nombres se com-
binent avec la méme facilité que les entiers cux-mdémes,

On peut voir dans le chapilre concernant la réduction ct U'équivalence des
formes quadratiques de déterminant négatit (ac— 0><o), combien la consi-
dération des racines incommensuvables introduit d’¢légance et de facilité
dans cc sujet,

Ajoutons que celte introduction des irrationnelles permet & M. Cahen de
rattacher a la théorie des nombres certaines questions fort intéressantes,
telles que fa démonstration de existence des nombres transcendants & 'aide
des fractions continues. Enfin, au point de vue didactique, il est utile de faire
sentiv que la théorie des nombres n'est pas une science de pure curiosité.
mais qu'elle est lice d’une manieére étroite & I'Algebre et a PAnalyse générale.
Regrettons seulement que Pauteur ne sc soit pas placé & un point de vue
encore plus géncral et ait cru devoir éviter, dans le corps de ouvrage, jus-
qu’d la mention des imaginaires.

Le livee est divisé en six chapitrc‘s : rappel des théories les plus ¢lémen-
laires, compléments aux théories élémentaires, congruences, résidus qua-
dratiques, nombres incommensurables, formes quadratiques binaires.

Les démonstralions sont toujours élégantes et claires ; peut-étre auteur
ed0t-il bien fait d'illustrer certaines d’entre elles par des constructions géomé-
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triques ; nous pensons surtout & la démwonstration de la loi de réeiprociteé
due a Kronecker ¢t modifiée par Cayley et aussi & la réduction des formes
quadratiques ramenée par ¥F. Klein & la construction d'un Fundamentalbe-
reich. De nombreux exercices numériques facilitent la compréhension de ces
théories un peu ardues ; quatre tables extraites de la théorie des congruences
de Tehebychell permetient au lecteur de maltiplier & volonté ces exemples.

N’oublions pas de mentionner dix notes terminant 'ouvrage et contenant
Vexposé de questions particulicrement intéressantes ; le lecteur y fait connais-
sance avee les nombres imaginaires de Gauss, avee les fonctions numériques,
la fonction £ (s) de Riemanu, cte.

Dans sa préface, Vauteur nons promet la publication d’un ouvrage traitant
des parties supdérieures de la théorie des nombres ; nous ne doutons pas
que Vaccueil que le public fera aux £léments de la Théorie des Nombres ne
soit de nature a 'encourager dans ce projet,

C. CarLLER (Genéve).

Fryest Leson. — Histoire abrégée de ’Astronomie, vir-228 pages ef
16 portraits, caractéres elzéviriens, avee vignettes, culs-de-lampe el
flecurons; Paris, Gauthicr-Villars, 189q.

Voiei un livre qui n’est pas banal, et auquel son intérét, mis encore en
velief par une forme littéraire ¢légante, vaudra, nous n'en doutons pas, un
[égitime succeds.

1l est composdé avee une compétence gui nappartient qu'a quelqu'un qui
vit, comme M. Lebon, depuis longtemps dans le professorat.

Le but de cet Ouvrage est de donner un exposé complet des grandes
déecouvertes et des travaux importants en Astronomie, avee une courte bio-
graphic des astronomes qui sont morts,

I auteur a su si bien condeascr les maticres et éviter les longuenrs
inatiles que, malgré le peu d'étendue de son livre, on y trouve nomnbre de
faits el de notions biographiques et bibliographiques sur des persounages
contemporains dont le nom ne se trouve méme pas dans les ouvrages simi-
laires beaucoup plus élendus.

Il divise cette Histoire cn trois périodes : la Période ancienne, sc termi-
nant au milieu du xvi¢ siccle : la Période moderne, s’ étendant du milicu du
xvi® sicele an milieu du xixt, et la Période coniemporaine, comprenant la
dernicre moiti¢ du xixe siecle.

La partie relative & la période ancienne renferme deux chapitres; T'un
consacrd aux premicres observations astronomiques, effectudes en Chalddée,
en Egypte, en Phénicie et en Greéee, Vautre relative & Phistoire du Systéme
de Ptolémce.

La partic concernant la période moderne comprend neuf chapitres, respec-
tivement intitulés : Systeme de Copernic, Systeme des tourbillons, Lot de
Pattraction universelle, Figure de la terre, Probléme des trois corps, Méca-
nique céleste, Perfectionnement de PAstronomie physique, Géoddsie, Métco-

rologie. On y trouve les biographies de Copernic, Tycho Brahd, Képler,

Galilée, Hevelins, Picard, Huygens, Romer, D. Cassini, [. Newton, Flamsteed.
Halley, Bradley, Clairaut, d’Alember(, Euler, Lagrange, Laplace, de
L.alande, Delambre, Brinkley, Burckhardt, Gauss, Jacobi, W. Herschel,
Piazzi, Arago ct Besscl. '
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La partie ayant trait & la période contemporaine est partagée en dix cha-
pitr‘s dont les titres sont les suivants : Progrés des méthodes de la Mdéea-
nique céleste, Progres de Astronomie stellaire, Expériences, observations
et hypothéses, Analyse spectrale en Astronomic, Géodésie, Météorologic, La
Photlographie en Astronomie, Découverte de petltcs planetcs et de satelhte» \
Sidérostat a lunctte, Mécanique céleste & la fin du xix® siécle. On y trouve
les biographies de Cauchy, Delaunay, Le Verrier, Airy, Adams, Yyon Villar-
ccau, Argelander, V. Struve, Foucault, Secchi, Perrier, Beyer, Maury, Gould.
Mouchez, M. Hervé Faye, Sophie Kowalevski, Tisscrand et Gylden.

Le bel ouvrage de M. Lebon comprend, outre un trés intéressant diction-
naire biographique et bibliographique sur les auteurs contemporains desw
(ravaux exposés dans le livre, scize reproductions des portraits de Copernic,
Galilée, Képler, I. Newton, V. Herschel, Laplace, F. Arago, Le Verricr,
J. Janssen, M. Leewy, P. Perrier, S. Newcomb, ¥. Tisserand, Sophie Kowa-
levki, H. Poincaré et de II. Faye, en frontispice.

R. GurMARAEs,

Membre de 'Académie des Sciences de Lisbonne.

Jacqurs Bover., — Histoire des mathématiques, illustirée de fac-similé d«
manuscrits et de portraits; Paris, Georges Carré et C. Naud, éditeurs.
Un vol. in-8° de 260 pages. Prix relié : 5 fr.

« Dans ce livre, dit 'auteur, nous nous sommes proposé de suivre Pévolu-
tion des mathématiques chez les divers peuples, depuis Vorigine de la eivili-
sation jusqu’a la fin du xix® si¢ele. Clest dire assez, vu I’ dmp?cx r du sujo!
traité, combicn de recherches intéressantes, mais de scecond ordre toutefois,
nous avons ¢té obligé d’omettre. Aussi nous ne prétendons pas avoir ¢puisd
une matiere alaquelle Montuela au xvin® sicele, ot Moritz Cantor, tout pros
de nous, ont consacré de gros volumes. Notre bm est d’aitleurs différent: cex
auteurs s’adressent & ceux qm savent, nous demandons simplement que ceux
(qui apprenncnt nous lisent. H

Ayant désigné son objoct,if, Pauteur ¢limine de ces pages, « toutluxe d’éru-
dition ». Il se borne a donner des renseignements biographiques sur. les
principaux mathématiciens et s’efforce d'imprimer & son cours un caractére
populaire tres élémentaire, en évitant presque partout des formules. Clest 2
ce point de vue que nous devons appréeier ce nouveau livee. Ce ne doit pas
ctre une ccuvree appuydée sur les propres recherehes de lauteur, ni un cours
pour les adeptes de la science hm‘omqno mais ¢’est un livee destiné & un
lecteur instruit s'intéressant au développement des sciences Hxalllclndtl’]li(‘\
ISt méme avee cetle restriction, le but poursuivi par lauteur n’étail pas
facile & atteindre ; ecar, cn cffet, exposer le développement de toutes les
scienees 1'naLilémuLiqucs en 260 pages petit format in-8°, ¢’est une entre-
prisc qm exige un plan habile et du talent pour une exposition succinete
d’un si vaste sujet.

Llauteur a ca, il estvrai, dans cet ordre d’'idées, des prédéeesscurs en cos
derniers temps. Le mathématicien anglais Rouse Ball a publié il y a quel-
ques anndes, un petit exposé de llnstowe des mathématiques (Londres,
premicre ¢dition 1888 : deuxi¢me ¢dition, 1873, de 520 pages). A la méme
¢poque Vaméricain Cajori a éerit ¢galement une courte histoire (Londres ct
New-York, 1894, de 422 pages); en outre, le savant danois Zeuthen a éeri
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une histoire des mathématiques dans UVantiquit¢ et pendant le moyen dge
(¢dition allemande 1895, de 341 pages). Cette derni¢re ccuvre, quoique des-
linée aux étudiants en mathématiques, comprend des vues originales de au-
teur sur les mathématiciens anciens. Les deux premiers ouvrages, presque
deux fois plus gros que le livee de M. Boyer, ont cu en vue un lecteur plus
familier avee les sciences mathémaliques.

L’autcur a adopté 'ordre chronologique en réunissant dans ses récits les
progres accomplis dans les diflérentes branches de la Mathématique. Il par-
lage son cours en 18 chapitres. Dans le 1%, il parle des mathématiques chez
les anciens peuples de I'Orient ; les 20, 3¢ et 4° sont consacrés a la mathdé-
matique greeque & partir du commencement de son développement jusqu’aux
yrands travaux de 'école d’Alexandric; dans le 5°, il énumeére les travaux
d’Apollonins ¢t le développement des mathématiques appliquées. Dans
te 6°, il examine I'état de la seience greeque du 1v au 5¢ sicele apres Jésus-
Christ; dans le 7¢ chapitre il parle de la mathématique chez les Romains :
dans le 8¢ de celle des Hindous ; dans le g° et le 10¢ de la science arabe et
de son influence sur 'Europe ’Occident; dans le 11° de I'école byzantine.
Dans fe 12° chapitre il ¢tudie les précurseurs des nouveaux progres ; dans
e 13¢ les déeouvertes de Victe et de Néper; dans le 14¢ celles de Descartes,
Fermat et Pascal: dans le 15¢ Uinvention de la hauate analyse par Newton et
Leibniz @ dans le 16¢, les mathématiciens anglais du xvim® sicele et les recher-
ches d'Fuler. Le chapitre 15¢ esteonsacrd aux acuvres de Lagrange. Monge,
Laplace ot Legendre. Enfin dans le 182 chapitre, M. Boyer donne un apercu
en plasicurs pages des branches principales de la science contemporaine

Llimpression vessentie apres la lecture de ce livee a 6t¢ avantageuse.
I autear sait non sculement raconter d’une manicére intéressante, mais encore
il réussit a tirer intelligemment profit des sources et des travaux originaux
el & choisiv parmi cux ce qui est vraiment essentiel et ce qui donne la
preuve convaincante du développement continu de la science. Ncéanmoins
cela lui réussit micux, en géndéral, avee la seience ancienne qu’avee la moderne.
La haute porice de la découverte de analyse supdricare n'est pas, & notre
avis, présentée aux lecteurs avee une clarté et une force satisfaisantes, et
dans Pexposition trop succinete de 1'époque contemporaine la place lui
manque pour mettre en relief les principaux points caractéristiques du pro-
gres, par exemple : la théorie des nombres, la théorie des formes, la théo -
rie des groupes finis et des groupes de transformation ; nous ne trouvons
qu'une petite mention de Lie que M. Boyer considére a tort comme suédois.
Quoique l'auteur s'occupe principalement des mathématiciens décédés il
donne, — avee raison, — quclques renscignements sur les savants vivant
cncore, mais il cite principalement des noms francais. Il nest pas juste
pourtant de taire les noms des illustres allemands contemporains tels que
Hilbert, Brill, Nother, et plusicurs autres dont le mérite ne saurait ¢tre mis
au-dessous de celui de quelques mathématiciens francais cilés dans cette
Histoire.

Parmi les morts nous n'avons pas rencontré le nom du eélebre Helmholtz
a qui Von doit, entre autres, wne belle page dans Phistoire du probléme sur
les fondements de la Géomdétrie dont M. Boyer parle aux dervni¢res pages
de son livee.

Dans le chapitre x, Nauteur consacre deux pages & I'état de la mathéma-
tique en Russie, d’apres Particle de Bobynin inséré dans ULnseignement
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Mathématique ; mais & la page 82 il en déduit avec trop d’empresscmen.t unc
remarque générale, qui n’est pas bien fondée, sur U'état des mathématiques
chez les Slaves jusqu’au temps de Pierre le Grand. _

A la page 198, il dit que Carnot s’est opposé, dans son ouvrage irés connu
Réflexions sur la méthapysique du calcul infinitésimal, d la méthode des
variations de Lagrange. Carnot n’est pas contre ce procédé, mais il désap-
prouve sculement le systeme de la notation des dérivées introduil par
Lagrange, lequel ne lui parait ni commode, ni convenable.

Le théoréme de Gauss (p. 289) se rapporte mon pas & la somme des
courbures mais & leur produit; c¢’est-d-dire & la courbure gaussienne des
surfaces. A la page 230 ou il cst question de la représentation géoméirique
des nombres complexes, il faut mentionner le danois Wessel qui, avant
Argand, a découvert cctle interprétation. '

A la page 10 nous lisons: cc nest que dans une époque toule récente qu'on
4 démontré Vincommensurabilité du nombre =, ¢’est-a-dire Pimpossibilit¢ de
(rouver un carré équivalent au cercle ; au licu de lincommensurabilité on
devrait mettre la transcendance. A la page 28, 'énoncé de quelques théo-
romes tirés des Données d’Euclide est erronné, A la place de « le triangle
dont les angles sont donnés, est donné en grandeur », il faut dire « le triangle
dont les angles sont donnés est donné en son espece » ; au licu de « le
triangle dont la valeur des angles et le rapport des cdlés, est donuné par son
espoce v, rétablir @ le triangle dont nous connaissons la valeur d'un angle et
le vapport des deux cOtés qui forment cel angle est donné par son espéee »,

11 scrait a désirer que dans unc nouvelle ddition de ce livee si utile
M. Boyer voulut bien rectifier ces errcurs de détail et agrandir le dernier
chapitre en le divisant en deux et peut-&tre en plusicurs sections,

Eofin 'exéeution matérielle de ce volume, qui fait partic de la Bibliothéque
de la Revue Générale des Sciences, est trés réussie. De belles illustrations,
surtout dans les chapitres consacrés & I'ancienne littérature ot des portraits
parfaitement autenthiques des mathématiciens : Carnot, Cauchy, Descartes,
Mme du Chatelet, Euler, Fermat, Mw¢ Kovalewska, Galois, Lagrange,
f.aplace, Leibniz, Lobalchevski, Monge, Napier, Newton, Pascal, Saunder-
<on, Victe et Weierstrass, 'ornent agréablement,

S. Dicksrrin. (Varsovie.)
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Comptes rendus des séances de ’Académie des sciences ; t. CXXX;
>aris, Gauthier-Villars, 1goo.

No 18 . ) e - Qi Tats ’ i
No 18 (30 avril). — P. Parmzceve : Sur  une relation entre la théorie des
groupes et les équations différentielles a points critiques fixes. — A, bu

Saint-Germain : Sur la fonction S introduite par M. Appell dans les é¢quations
de la Dynamique.
N 59 (7 mai). — A. Kor~ : Sur la méthode de Neumann et le probléeme de

.
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