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el se compliquent. M. Burali-Forti nous en fournit une nouvelle preuve dans
sa brochure. Ce sont la, malgré tout, des tentatives auxquelles il fant applau-
dir et qu'il scrait absuede de dédaigner. Nous espérons que nous aurons
occasion de revenir prochainement sur ce sujet, & propos du Formulaire
mathématigue de M. Peano.

Hersricn Burknarnr., — Elliptische Functionem. 1 vol. in-8" de x-174 p.
Prix : 12 fr. 0. Leipzig, Verlag von Yeit und Comp., 1899.

Yoici la seconde partic (!) des « Lecons sur la théorie des fonctions » de
M. Bunknarpr, professcur ordinaire & I'Universit¢ de Zurich. Ce volume,
trés bien accueilli en Allemagne et qui nous parait & tous les égards mériter
Pattention du public mathématique, venferme, en 350 pages, un expos¢ préeis
ct complet de la théorie des fonetions clliptiques,

L ouvrage est surtoul intéressant par sa tendance. Jusqu'ici les mdéthodes
de Riemann n’avaient é1¢ que pen ou pas employdes dans les exposés ¢lémen-
taires. Dans ce manuel, au contraire, les belles conceplions de ce géometre
occupent la place d’honneur, autour de laquelle viennent se grouper les
branches diverses de la théorie. I autcur ne ndéglige point pour cela les
wéthodes si rigourcuses de Weierstrass, il les emploie tres souvent et avee
avanlage. Loin du reste de s’exclure, les méthodes des deux illustres gdo-
metres se completent admirablement, et Uon peat bien dire que Pouvrage de
M. Burkbardt en est une heurcuse synthese.

M. Burkhardt semblait appelé a I'éerive. Parmi les jeunes mathématiciens
allemands, un des plus distinguds, il fut mis aun courant des théories de
Weicrstrass par M. Schiwvarz, tandiz qu'a 'éeole de Goeltingue, si brillam-
ment divigée par M. Klein, il fut en contact avee Uesprit de Ricmann tou-
jours vivant dans Ia savante petite ville.

Nous pouvons diviser I'ouvrage en trois parties. La premicére, comprenant
les six premiers chapitres, renferme U'élude des trois espéces de fonctions
elliptiques, des intégrales elliptiques et du probléme d'inversion ; la seconde,
les chapitves VII a XTI traite des transformations et de U'emplol des fonce-
tions elliptiques ; la troisiéme et derniére se rapporte & des applicaﬁoﬁs.

Les foncetions elliptitjues prises comme fonetions fondamentales sont celles
des Welerstrass, les notations adoptées, de méme, & une exeception pres.
MM, Tannery et Molk, M. Study et apres cux, M. Burkhardt désignent par
w?* expression —(wi-4w?) et non pas w'-d-w?, comme le fait Weierstrass.,

Prenant comme point de départ les intégrales elliptiques et les envisageant
comme intégrales de certaines fonetions algébriques, Vautenr é¢tudie d’abord
la surface de Riemann corvrespondante. Puis il cherche une variable dite
« uniformisante », auw moyen de laquelle ces fonctions deviennent unformes ;
les intégrales elliptiques deviendront ainsi des intégrales de fonctions uni-
formes. Cette variable « uniformisante » n'est autre que intégrale elliptique
de premicre espéde. Toute fonction algébrique de Ta surface est alors fonction
untforme doublement périodique de cette variable et véeiproguement. Il
s'élablit ainsi un parvallélisme entre la théorie des fonetions olrliptiques et

1 “air el : V" Fomens ¥ b i - L N
) Yowrdans Ulnscignement mathematique, 17 année. p. 68, Panalysc de la pre-
micre parlie. ’
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celle des fonctions algéhriques. Par exemple, au théoreéme sur la somme des
zéros et des poles dans un parvallélogramme des périodes, au théoreme
d’Hermite sur les fonctions de Jacobi correspondent respectivement Jes
théoremes d’Abel et de Riemann-Roch lorsquon les applique anx fonctions
algébriques de genre un.

Tel est, rapidement esquissé, le point central de la premicre partic.

Dans la seconde partie, M. Burkhardt examine tout d’abord et & deux
points de vue différents, les transformations lindaires, la dégéndérescence et
les cas de réalité des fonctions elliptiques en considérant tantol le parallélo-
gramme des périodes de la fonction, tantot la sueface de Ricmann correspon-
dante, I fait voir, par exemple, comment peut s’obtenir chaque transformation
lindaire soit par modification des coupures, soil par « monodromic des points
de ramification » sur la surface de Riemann. Passant ensuite aux ¢léments de
la théorie des fonetions modulaires el aux transformations d'ordre supéricur,
Pauteur nous donne lessentiel des theories générales, tandis qu’il traite
trés complotement les cas ¢lémentaires, afin de les utiliser dans un chapitre
spéeial (NXTIT) : Caleul numdrique des fouctions elliptiques. Ce chapitre, le
plus souvent laissé de coté dans les antres frailés, est aw contraire la con-
clusion bien comprise de cette seconde partic @ Vaulewr nous montre con-
ment, dans la résolution numdérique de questions renfermant des fonetions ou
des intégrales clliptiques, les théories préeédentes sont a appliquer dans
chaque cas, atin d'obtenir les résultats avee le moins de caleul possible et
avee toute 'approximation désirde.

Les applications de Ja troisieme partic portent sur les courbes elliptiques,
planes et gauches, sur les équations diflérenticlles linéaives dont les coclli-
cients sont des fonctions elliptiques, en particulier Uéquation de Lamd, et
enfin sur e pendule sphérique qui doune Toccasion dappliquer les cas de
dégéndrescence.

Ce livre si instruetif, quelquefols un peuw coneis quoique tres clair, et rens
fermant malhcurcusement maintes fantes typographiques, ne sera pas seule-
ment le bicuvenu parmi les dtudianis, tons cceux gui s’intéressent & cetle
théorie ou qui sont appelés a Penscigner y trouveront des vues originales ol
des démonstrations souvent remarquables par leur simplicité ouw lear ¢élé-
gance,

Dr €, Jaccorrer (Lausanne).
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