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fallen die Punkte An+x2,...,An+Xrx zusammen. In diesem Punkt erhält man den
Innenwinkel

(n-l)an_Xj (n-l)(l-^y=(l-^n.
Das deformierte Gelenkmodell bildet also ein regelmässiges 2 «-Eck.

Wir danken Herrn H Walser (Frauenfeld) für die grosszügige Mithilfe bei der Überarbeitung des

Aufsatzes, die originelle Idee des Gelenkmodells stammt von ihm

H. Pfeiffer und A. Romer, Minusio
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Ein Zerlegungssatz für punktsymmetrische konvexe Vielecke

Ein punktsymmetrisches Vieleck hat eine gerade Eckenzahl. Wir bezeichnen die
2«-Ecken («^2) mit Ax,...,An,Bx,...,Bn und beweisen mit Induktion nach « folgenden

Satz:

Ein punktsymmetrisches konvexes 2 n-Eck ist in Parallelogramme zerlegbar.

I. Für « 2 ist der Satz trivial.
II. Der Satz sei wahr für (« — 1).

_^
Wir verschieben nun die Ecken Bx,...,Bn um den Vektor ax BnAx und erhalten
mit den Bildpunkten B[,...,B'n eine Zerlegung des 2«-Eckes in («—1)
Parallelogramme BkBk+xB'k+xB'k, ke{l,...,«-1} und ein 2(« — 1)-Eck Ax,...,An

B[,...,B'n=Ax. Dieses 2(«-l)-Eck ist als Durchschnitt der beiden 2«-Ecke
Ax,...,An,Bx,...,Bn und A[,...,A'n,B'x,...,B'n ebenfalls konvex; ferner hat es ein
Symmetriezentrum, namhch das um ax/2 verschobene Symmetriezentrum des

ursprünglichen 2 «-Eckes.

Das 2(«—1)-Eck ist also nach Induktionsvoraussetzung in f
J Parallelogramme

zerlegbar. Damit ist das 2 «-Eck in («-!)+( )=(o) Paraiiei0"

gramme zerlegbar.

Zusätze

1. Esseiax BnAx,a2=AxA2,...,ak=Ak-.xAk,...,an=An_xAn.

Die (— Parallelogramme der Zerlegung sind diejenigen Parallelogramme, welche

durch je zwei Vektoren aus {ax,...,an} aufgespannt werden.
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2. Ist das 2 «-Eck gleichseitig, so erhält man eine Zerlegung in Rhomben. Dies
gilt insbesondere für regelmässige 2 «-Ecke.

H. Walser, Frauenfeld
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Aufgaben

Aufgabe 888. Für beliebige neN und x^mn/2,meZ, beweise man

A / n \2/n -

[(seex)2"- l][(cosecx)2n- l]^«2 {[ (—)
h=x \k /

M. Bence, Brasow, Rumänien

Lösung mit Verschärfung: Wir beweisen (unter denselben Voraussetzungen) die
wesentlich schärfere Ungleichung

[(secx)2n- 1][(cosecx)2n- 1]^(2W- l)2

mit Gleichheit genau für x=±~- +mn,meZ. Dazu setzen wir t:=sin2x und
betrachten die Funktion/mit

f(t):=[r»-l][(l-t)-»-l], 0<t<l.


	Ein Zerlegungssatz für punktsymmetrische konvexe Vielecke

