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44 Neue Aufgaben — Bericht

{X,} und {X,} bilden eine Punktinvolution auf dem Durchmesser von » durch 4. U = 0
und V = ¢ sind die Fixpunkte dieser Involution.

Weitere Losungen sandten L. KierFER (Luxemburg), E. WiDMER (Biel), R. WHITE-
HEAD (Hayle/Engl.).

Neue Aufgaben

Aufgabe 569. Gegeben sind ein Tetraeder 4, 4, A; A, mit den Seitenflichen a, a,,
o, oy und ein Tetraeder B, B, B; B, mit den Seitenflichen f,, f,, B, f,. /; ist die Senk-
rechte von 4; auf B;, m; die Senkrechte von B; auf a; (¢ = 1, 2, 3, 4). Man zeige: Wenn
die Geraden /; durch einen Punkt gehen, dann gehen auch die Geraden m,; durch einen
Punkt. 0. BorTEMA, Delft

Aufgabe 570. Démontrer qu’il existe une infinité de nombres naturels # pour les-
quels il existe seulement un nombre fini > 0 de nombres triangulaires qui sont sommes
de 2 nombres triangulaires consécutifs. W. S1ERPINSKI, Varsovie

Aufgabe 571. 1. Let F denote the finite field of odd order ¢. Show that if be F
but not a square in F then

Jlix+a)2—8]= (xa— 22— 4b.

aeF

2. More generally if F is a finite field of order ¢ and »# | ¢ — 1, evaluate the product
I [(x + a) — b], where b € F. L. Carrirz, Duke University, USA
acF

Aufgabe 572. Wenn in einem Dreieck die Ecktransversalen die Gegenseiten im
Verhiltnis der x-ten Potenzen der anliegenden Seiten teilen, dann schneiden sie sich in
einem Punkt, und dessen Abstinde von den Seiten sind dann zu deren (¥ — 1)-ten
Potenzen proportional. Dabei kann » eine beliebige reelle Zahl sein.

Man beweise die Richtigkeit dieser Aussage und ihrer Umkehrung.

O. REUTTER, Ochsenhausen

Bericht

12. Mathematikgeschichtliches Kolloquium
im Mathematischen Forschungsinstitut Oberwolfach (Schwarzwald),
10.-15. September 1967

Das dank der Initiative und unermiidlichen Arbeit von M. BARNER, dem geschéfts-
filhrenden Direktor des Instituts, von der Volkswagenstiftung errichtete Géstehaus — die
feierliche Einweihung fand unter Beteiligung von rund 130 Personlichkeiten des wissen-
schaftlichen und 6ffentlichen Lebens am 16. Oktober 1967 statt — stand schon fiir unsere
Tagung zur Verfiigung und bot den Teilnehmern die Unterbringung in angenehm ein-
gerichteten Einzelzimmern, die den Aufenthalt in der reizvollen landschaftlichen Umge-
bung besonders erfreulich machten. An der auch vom Wetter begiinstigten Zusammen-
kunft waren diesmal mehrere jiingere Mathematikhistoriker beteiligt, die von ihren eige-
nen Forschungen berichten konnten und auch an den wie immer in freundschaftlicher
Atmosphire gefithrten Diskussionen lebhaften Anteil nahmen.

Die Beitrige iiber die Mathematik der alten Griechen wurden eingeleitet durch
A. SzaB6, Budapest, der in seiner temperamentvollen Art aus einem zum Druck vor-
gesehenen Buchmanuskript auf Grund terminologischer Untersuchungen seine Ansicht
iiber die Entwicklung des Beweisverfahrens in der griechischen Mathematik in Wieder-
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holung und Vertiefung fritherer einschligiger Mitteilungen darlegte. Er hob besonders
hervor, dass sich das logische Vorgehen, das der Mathematik ihr wesentliches Geprige
gegeben hat, unter Einfluss der Eleaten aus rein anschaulichen Versuchen ergeben hat,
und zwar im Zusammenhang mit der Entdeckung des Irrationalen, das sich der unmittel-
baren Handgreiflichkeit entzieht. — E. M. BRuiNs, Amsterdam, ist der Kritik nachgegan-
gen, die der Epikurder Zenon v. Sidon (2. Jh. vor Chr.) an dem Euklidischen Beweis
fiir die Konstruktion des gleichseitigen Dreiecks in Elemente, prop. 1 iibt. Sie richtet
sich vor allem gegen die stillschweigende Annahme, dass zwei zusammentreffende Gerade
oder Kreise keinen Abschnitt gemeinsam haben kénnen. In der Tat ldsst sich unter Verei-
nigung der uneigentlichen Punkte in der Ebene auf zwei Geraden eine «projektive»
Geometrie konstruieren, worin «Kreise» Bogenstiicke gemeinsam haben kénnen. Zenons
Bemerkungen sind also mehr als blosse Phantasien (wird abgedruckt).

Auf die Mathematik im Mittelalter bezog sich zunichst der Vortrag von M. FOLKERTS,
Gottingen, der in seiner Dissertation (Gottingen 1967, wird in der Schriftenreihe Boéthius
erscheinen) die sog. Boéthische Geometrie in mithsamer Kleinarbeit auf Grund der simt-
lichen heute bekannten Handschriften neu ediert hat. Es handelt sich um zwei verschie-
dene Fassungen, von denen die zweite — sie enthilt einen Abschnitt iiber den Abakus mit
den Apices-Ziffern — bestimmt erst in 11. Jh., und zwar in Lothringen entstanden ist
(wird in Sudhoffs Archiv abgedruckt). — Mit den Boéthischen Institutiones arithmeticae
befasste sich H. L. L. Busarp, Venlo. Ein unter Zuriickdringung der zahlensymboli-
schen Elemente stirker auf das rein Mathematische beschriankter Auszug von Joh. de
Muris (14. Jh.) ist in zwei seltenen Renaissance-Drucken (Wien 1505, Mainz 1538) und
in mehreren Handschriften erhalten. Die in Cod. Cusanus 212 vorhandene enthilt Rand-
noten, als deren Verfasser Nikolaus von Kues vermutet wurde. Dies ist jedoch unwahr-
scheinlich, da der Wortlaut keine innere Beziehung zur Gedankenwelt des Nikolaus auf-
weist, vielmehr als Ergdnzung im Sinne der Institutiones anzusehen ist (soll als Edi-
tion gedruckt werden). — CHR. J. ScriBa, Hamburg, berichtete eingehend iiber den
Inhalt des bisher nur in fehlerhaften Renaissance-Drucken (z. B. 1505) bekannten Tracta-
tus de proportionibus proportionum von N. Oresme, der nunmehr auf Grund der Hand-
schriften zusammen mit einer englischen Ubersetzung und eingehenden Erliuterungen
von E. Grant (1966) in zuverldssiger Edition vorliegt. Ausgangspunkt ist das «logarith-
mische» Bewegungsgesetz des Th. Bradwardine. Wir finden eine vollstindige Theorie
der Potenzen einschliesslich jener mit gebrochenen und sogar mit irrationalen Hoch-
zahlen vor, die iiber den Inhalt des wohlbekannten Algorithmus proportionus hinaus-
geht. — Fr. KATscHER, Wien, schloss sich bei Diskussion der Frage, ob und wann die
Inder die Null als Rechenzeichen erfunden haben, unter Hinweis auf erginzende Funde
in Indochina der bisherigen Auffassung an, dass die frithesten Zeugnisse mit dem 6. Jh.
einsetzen.

In warmen Worten berichtete P. Funk, Wien, iiber den Plan, ein fiir Schiiler der
Oberstufe der Gymnasien bestimmtes Werk zu gestalten, das Anreiz zu mathematischen
und spdter auch zu wissenschaftsgeschichtlichen Studien geben soll. In den Vordergrund
will er die Zeit der Renaissance stellen, in der Kunst und Wissenschaft noch eine Einheit
darstellten. Durch Ubersetzungsproben vor allem aus den Beitrigen der Wiener Schule
(Johannes von Gemunden, Peurbach, Regiomontan), bei denen das rein Fachliche gegen-
iiber dem allgemein Menschlichen etwas zuriicktreten konnte, hofft der Vortragende,
auch mathematisch weniger interessierte Schiiler anzusprechen und vor allem zum Ver-
stindnis der grossen Tat des Kopernikus hinzufithren. — J. E. HoFrmMaNN, Ichenhausen,
gab im Gedenken an den Todestag von M. Stifel (19. April 1567) einen Uberblick iiber
das bewegte Leben des grossen Algebraikers, dessen Arithmetica integra (1544) und noch
stirker die Neuausgabe der Rudolffschen Coss (1554) von entscheidender Bedeutung fiir
die Weiterbildung der Mathematik wurden (unter anderem erster Anstoss zur Erfindung
der Logarithmen) und gedankenreiche Einzelheiten enthalten (z. B. den Aufbau magi-
scher Quadrate durch Rindern) (das Mathematische wird als Beiheft zu Sudhoffs Archiv
erscheinen, das Biographische im Esslinger Jahrbuch der Oberdeutschen Reichsstidte). —
J. J. VErDONK, Bussum, hat in seiner Dissertation (Assen 1966) eine umfassende und
eingehende Studie iiber das Mathematische bei P. de la Ramée vorgelegt. In seinem
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Vortrag schilderte er die Tendenzen, die Ramée in den geometrischen Schriften verfolgt.
Die Euklid-Ausgabe (1545) gibt nur den Wortlaut der Axiome, Postulate und Defini-
tionen und der Sitze (ohne Beweis); in der Geometria (1569) werden gedanklich zusam-
mengehdrige Sdtze enzyklopddisch zusammengestellt. Motiv ist die praktische Anwend-

barkeit, anstelle von Beweisen tritt das Anschauliche in den Vordergrund (soll gedruckt
werden).

Dem 17. und 18. Jh. gehorten mehrere Beitrige interessanten Inhaltes. H. GANGRO,
Hamburg, hat in einer bisher nur aus einem wenig charakteristischen Teildruck bekann-
ten Leibniz-Handschrift das Exzerpt einer 1691 durch Brand vernichteten logischen
Schrift von J. Jungius entnehmen konnen, zu deren Inhalt Leibniz gleichzeitig unter
Verwendung seiner eigenen Symbolik kritisch Stellung nimmt. Es zeigt sich, dass Jungius
bereits auf bestem Wege zu einer durch Weiterbildung der Aristotelischen Logik ent-
standenen Begriffsschrift zur symbolischen Kennzeichnung von Beweisgdngen war
(als Edition mit eingehenden Erliuterungen zum Druck vorgesehen). — Frau L. SAUER-
MANN, Bonn, hat sich eingehend mit der Leibnizschen Dyadik befasst, deren Bedeutung
nicht nur in der grundsitzlichen Vereinfachung des Rechenvorgangs liegt (das Multi-
plizieren wird auf das Addieren zuriickgefiihrt), sondern dariiber hinaus fiir Leibniz auch
metaphysisch bedeutungsvoll war (Erschaffung der Welt aus dem Nichts = 0 durch
Setzen der 1; Beziehung zu Symbolen des chinesischen Urkaisers Fo-hi). — P. CosTABEL,
Paris, berichtete iiber die sich im Kreis der Oratorianer um Malebranche vollziehende
Neuorientierung der Mathematik zu Ende des 17. Jh. Der Vortragende ging aus vom
Erscheinen der 2. Auflage (1689) der seinerzeit von Malebranche inspirierten Elements
des mathématiques (1675) des Oratorianers J. Prestet, die zwar mancherlei formale
Verbesserungen enthilt, jedoch nicht wesentlich iiber die von Descartes (1637) und
J. Hudde (1659) entwickelten algebraischen Grundvorstellungen hinausgeht. Unter den
auf Erweiterung ihres Wissens bedachten Pariser Mathematikern steht 1’'Hospital an
erster Stelle. Er unterrichtete sich zunichst an I. Barrows Lectiones geometricae (1670),
liess sich dann wohlvorbereitet von Joh. Bernoulli (1691/92) in die Leibnizsche Infini-
tesimalmathematik einfithren und verfasste die beriihmte Analyse des Infiniment petits
(1696). Innerhalb der Académie des sciences kam es zu stiirmischen Auseinandersetzungen
mit den am ausschliesslich algebraischen Standpunkt festhaltenden Cartesianern, die
schliesslich das Eindringen der infinitesimalen Vorstellungen nicht mehr aufzuhalten
vermochten. Ganz auf den Boden der neuen von Newton und Leibniz erarbeiteten Vor-
stellungen stellte sich der Oratorianer Reyneau, dessen Analyse démontrée (1708) in
gewissem Sinne den Abschluss dieser Periode bedeutet (soll gedruckt werden). — A. Prag,
Oxford, hat in aufopfernder Selbstlosigkeit die Korrekturen zu dem von Th. D. White-
side herausgebrachten 1. Band der nachgelassenen mathematischen Papiere Newtons
(1967) mitgelesen. Er gab einen interessanten Uberblick iiber das Unternehmen, das sich
auf 8 Binde erstrecken soll, und iiber die mithsamen vorausgegangenen Entzifferungs-
und Erlduterungsarbeiten, die diese Ausgabe zu einer hervorragenden und nicht leicht
zu erreichenden wissenschaftlichen Hochstleistung machen. — I. ScHENEIDER, Miinchen,
hat seine soeben eingereichte Dissertation dem Leben und Wirken von A. de Moivre
gewidmet. Im Gedenken an den Geburtstag (26. Mai 1667) gab er nach kurzer biogra-
phischer Einleitung einen Uberblick iiber die wichtigsten mathematischen Leistungen
(Gleichungslehre, rekurrente Reihen, Wahrscheinlichkeitstheorie) und iiber den bisher
nur zu kleinen Teilen gedruckt vorliegenden Briefwechsel (soll im Archive for History
of Exact Sciences erscheinen). — J. J. BURCKHARDT, Ziirich, berichtete iiber die Abreden,
die zwischen der Schweizer Euler-Kommission und der sowjetischen Akademie der Wis-
senschaften (Vertreter waren A. P. Juschkewitsch und A. Grigorian) iiber die Weiter-
fiilhrung der Euler-Ausgabe getroffen wurden. Zu den bisherigen drei Reihen soll eine
vierte treten, worin noch ungedruckte Manuskripte, Tagebiicher, Dokumente und der
Briefwechsel verdffentlicht werden, als wichtigstes schliesslich umfassende Register, die
sich auf Entstehung und Inhalt des Eulerschen Gesamtwerkes beziehen werden.

Dem 19. Jh. gehorten zwei Beitrige. H. FREUDENTHAL, Utrecht, hat am 1. Juni 1967
in Erlangen den Vortrag zum Gedenken an den Todestag von G. K. CHR. v. Staudt (t 1867)
gehalten. In diesem seinem Auszug stellte er vor allem die gedankliche Bedeutung des
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Staudtschen Lebenswerkes in den Mittelpunkt seiner Darlegungen, nidmlich die Neu-
gestaltung der projektiven Geometrie (moglichst weitgehende Zuriickdringung des metri-
schen Gesichtspunktes und der rein anschaulichen Elemente), und betonte, dass wir hier
den ersten bedeutungsvollen Vorstoss zur Axiomatisierung mathematischer Teilgebiete
vor uns haben, die dann zunichst auf arithmetischem Gebiet von L. Kronecker und
R. Dedekind entscheidend vorangetrieben wurde. — J. J. BURCKHARDT, Ziirich, erginzte
den vorjdhrigen Vortrag iiber die Entdeckung der 230 Raumgruppen durch Hinweis
auf die Briefe, die Schoenflies in dieser Angelegenheit an v. Fedorow richtete: sie befin-
den sich — was erst durch die liebenswiirdige Vermittlung von A. P. Juschkewitsch,
Moskau, bekannt wurde — im Archiv der sowjetischen Akademie der Wissenschaften
(wird als Ergdnzung mit in die bereits im Satz befindliche Veroffentlichung im Archive
for History of Exact Sciences aufgenommen).

Wir hoffen auf gliickhafte Fortsetzung des Kolloquiums im nichsten Herbst, das der
Feier des 80. Geburtstages von K. Vogel, Miinchen, gewidmet sein soll. J. E. HormanN
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Linear Algebra. Par SERGE LANG. X et 294 pages. 53 shillings. Addison Wesley Pub-
lishing Company, London 1966.

M. SERGE LANG, professeur de mathématiques a Columbia University de New York
est I'auteur de nombreux ouvrages d’enseignement présentant sous une forme claire,
simple et précise les fondements de I'algebre, du calcul différentiel et intégral aussi bien
que de la géométrie. Son dernier livre est une excellente introduction a 1’algébre linéaire.
Il s’adresse a des débutants et contient la matiére d’un cours annuel qui peut, a la rigeur
se réduire a un seul semestre. La matiére est répartie en 15 chapitres et deux appendices;
I'un sur les ensembles convexes, I’autre intitulé «résidus» parle d’induction, de la fermeture
algébrique des nombres complexes et des relations d’équivalence. Les matiéres de base
sont présentées dans l'ordre suivant: vecteurs de R", espaces vectoriels, matrices, appli-
cations linéaires, déterminants, produits scalaires et orthogonalité, matrices des applica-
tions orthogonales, les polynomes et les matrices, triangulation des matrices et applica-
tions linéaires, théoréme spectral, les polynomes et leur décomposition, les produits
multiplinéaires (produit tensoriel, produit alterné), groupes et anneaux. Les produits
multiplinéaires sont introduits de fagon simple et élégante. L’ouvrage est muni de nom-
breux exercices et d’un index. S. Piccarp

L’Algeébre linéaive. Par JacQUuEs BouTeELouP. («Que sais-je» No. 1251) 128 pages.
Presses Universitaires de France, Paris 1967.

Ce petit ouvrage trés dense fait suite au livre du méme auteur intitulé «Calcul matriciel
élémentaire» (collection «Que sais-je», N° 927) auquel il se référe a maintes reprises. Il se
place au niveau des classes de préparation aux grandes écoles parisiennes et traite de
fagon concise et assez compléte les notions fondamentales d’algébre linéaire, en partant
d’espaces vectoriels de dimension finie ou infinie définis sur un corps commutatif quel-
conque. Il parle d’applications linéaires, de matrices, de formes multilinéaires, de déter-
minants, d’espaces euclidiens et hermitiques, de diagonalisation et triangulation des
matrices ainsi que de fonctions de matrices et de la détermination de telles fonctions au
moyen de réduites de JorRDAN. S. Piccarp

Differentialgeometrie in Vektorrdumen. Von DETLEF Lauewirz. VI und 90 Seiten, mit
8 Abbildungen. Verlag Friedrich Vieweg & Sohn, Braunschweig 1965.

In der affinen Differentialgeometrie galt das Interesse bis vor kurzem vorwiegend den
Invarianten in bezug auf bestimmte Gruppen von inhaltstreuen Affinitdten. Mit der
zunehmenden Bedeutung der Vektorriume in Algebra und Analysis sind jetzt auch solche
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