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Sur une propriete des nombres triangulaires
Le but de cette note est de donner une demonstration courte et simple de la proposition

qu'il existe une infinite des paires de nombres triangulaires dont la somme ainsi
que la difference sont des nombres triangulaires.

Je dEmontrerai notamment qu'il existe une infinite de systemes des nombres
naturels x et y satisfaisants aux Equations:

K+t2y t3y Ct tx - t2y ty_x (oÜ t„ 1^+}) (1)

On verifie sans peine que chacune des deux equations (1) est equivalente ä l'equation

x2 -f x 5 y2 + y (2)

II suffira donc de demontrer que l'equation (2) admet une infinite de Solutions en
nombres naturels x et y.

II resulte tout de suite de l'identite

(161 x + 360 y + 116)2 + 161 x + 360 y + 116 - 5 (72 % + 161 y + 52)2 -
- (72 x + 161 y + 52) %2 + % - 5 y2 - y

que si #, y est une Solution de l'equation (2) en nombres naturels x et y, les nombres
u 161 # -f- 360 y + 116 et v 72 x -f 161 y -f 52 presentent aussi une Solution de

l'equation (2) en nombres naturels plus grands respectivement que x et y. Les nombres

x 2 et y 1 donnant Evidemment une Solution de l'equation (2), il en resulte tout
de suite que cette Equation a une infinite de Solutions en nombres naturels x et y.
Notre assertion se trouve ainsi demontree.

En s'appuyant sur les resultats publiEs dans 1'Intermediaire des Mathematiciens 12

(1905), p. 207 par P. F. Teilhet, M. J. Browkin donne dans le Journal Wiadomosci
Matematyczne Ser. II, 2 (1957-59), p. 253-255 une methode de trouver toutes les

paires des nombres triangulaires non nuls dont la somme ainsi que la difference sont
des nombres triangulaires. II donne aussi toutes telles paires de nombres triangulaires
dont l'indice est < 500.

On a, par exemple

H "t~ H ~ H> H~~ H~ H

h$ + ^14 ^ hs» ^18 ~~ h_ ^n •

Quant k l'equation (2) on peut demontrer que toutes ses Solutions en entiers > 0 sont
contenues dans la suite infinie

(*o> yoM*i> yi). K>y2), •••>

oü x0 0, y0 0, xx 2, yx 1 et, pour k 0,1, 2, ...:

xk + 2 161 xk + 360 yk + 116, yk+2 72 xk + 161 y, + 52

W. Sierpinski (Varsovie)
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