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Kleine Mitteilungen

Formules sur les valeurs absolues des nombres reels

Notations. E {alf a2, as} l'ensemble des nombres reels mdiques.
Si ax > a2 > - - - > as, alors

max>,£; ap + l \

\ P 0, 1,

mmpE as_p I

avec max0£ maxls et mm0£ min IT.

1. Nous avons d6montr6 les formules suivantes

k

2J \an~"m\ =2J^2t~^ (max*_t£-mm*_t£), (1)

k

2J \an-"m\ =2J2t (maxk-tE-mmk_tE). (2)
1 <== n <m^2ÄH 1 » 1

Comme pomt de depart dans l'etablissement des formules (1) et (2) nous avons pns la
formule connue

I «n- «ml max(art, am) - mm(an, am).

Les formules (1) et (2) peuvent etre demontrees par l'mduction complete, mais nous
omettons la demonstration.

2. Les identites mdiquees (1) et (2) restent egalement valables si parmi les nombres
ax, a2, as il y en a de tels qui sont egaux entre eux.

Dans ce cas
ma.XpE ap n aq,

lorsque
ax a2 aq>aq + x-- > as (p<q).

3. Voici quelques formules particulieres.

| ax — a21 max (ax, a2) — mm (ax, a2);

| ax - a2| + | ax - az \

+ |«a— az\ 2{max(a1> a2, az) — mm(a1, a2, az)};

\ax-a2\ + \ax-az\ + \ax-a^\
+ l«i-«sl + l*t-«4l

+ |«3—«4I 3 (mdxjfli, a2, a3, a4) - min(a1, a2, az, a4)}

+ {ma,xl(a1, a2, az, a4) -mm1(a1, a2, az, a4)};

I ax - a21 -f | ai - az | -r | ax- a41 + | ax- a5\

+ |«i-«8l + 1^2— «4I + l*i-«sl
f l«a-«4l + l*a-«öl

+ l«4-*öl
4 {max (ax, a%, az, a4, a6) — mm (ax, a2, az, a4, a6)}

+ 2 {max1(al, a2, az, a4, a6) — mm1(o1, a2, az, aA, a5)},



112 Aufgaben

\ax-a2\ -f \ax-az\ + \ax-a€\ + \ax-as\ -f \ax-a6\
+ l*i-«8l + l*«-*4l + l*i-«sl + l«i-*«l

+ 1*3- «4 I + 1*3- «5 I + 1*8-«el
+ l*4-«5l + |*4-*el

+ 1*6-*•!
5 {max (ax, a2, az, aA, a5, a%) — min (ax, a2, az, a4, as, a6)}

4- 3{max1(a1, a2, a3, a4, a5, a4) -min^, a2, a3, a4, ab, a6)}

+ {max^, a2, az, a4, a5, a6) — minB(alf a2, az, a4, a5, a6)};
I «1 - *2 I + I «1 - *8 I + I «1 - *4 I + I *l - *5 I + I *1 - *« I + | *i - *7 |

+ |*i-*8| + l*i-*4I + I *¦-*»! + I «l-*fl + 1*1-*rl
+ l*3-*4l + l«3-*5l + l*3-*el + |*3-*7|

+ 1*4-*«l + 1*4- «6 I + 1*4- «?l

+ 1*5- *fl + l«5-*7l
+ l*6-£'7l

6 {max (ax, a2, az, a4, ah, a9, a7) - min (ax, at, az, ait ah, a6, a^}
+ 4{max1(a1, a2, az, a4, a5, a6, «?) - min^^, a2, az, a4, a5, a9, o?)}

4- 2 {max2(ax, a2, az, a€, a6, a9, a?) — min2(ax, a2, az, a4, a6, a6, a1)}.

ma.Xp(ax, a2, as) signifie le plus grand des nombres ax, a2, az, as, oü Ton a
omis au prealable les p(p <s) des plus grands parmi les nombres en question.

min^, (ax, at, as) signifie le plus petit des nombres ax, a2, as, oü Ton a omis,
prealablement, les P (P < s) des plus petits parmi ces nombres.

4. Cette note se rattache ä la note suivante:
D. S. Mitrinovitch, Sur quelques identitds ildmentaires, Rev. Math, element. 10,
65-66 (1955)1). D. S. Mitrinovitch, Beigrade

Aufgaben
Aufgabe 272. Trouver la condition necessaire et süffisante pour que le produit de

n nombres naturels, oü n > 2, soit egal au produit du plus grand commun diviseur de
ces nombres par leur plus petit commun multiple. W. Sierpinski, Varsovie

Lösung: Sind O^a^ a2^ ••• ^<xn die Exponenten der Primzahl p in der Zerlegung
der natürlichen Zahlen ax, a2, an, dann ist a.x der Exponent von p im grossten
gemeinsamen Teiler T und <xw der Exponent von p im kleinsten gemeinsamen
Vielfachen V. Das Produkt der at- ist dann und nur dann gleich TV, wenn für jede Primzahl

p

*-l
gilt. Da die a$- nichtnegativ sind, folgt daraus aa= a8= ••• an_1= 0. Wegen <xx^ct2
ist auch ax= 0, das heisst, p kann nur in einem einzigen a% aufgehen. Die ai sind also
paarweise teilerfremd.

Lösungen sandten A. Adam (Debrecen), R. Lauffer (Graz), J. Schopp (Budapest).

Aufgabe 273. Gegeben sind vier Kugeln Kx, K%, Kz, K± und ein Punkt P. Gesucht
werden zwei sich in P berührende Kugeln, von denen die eine Kx und K%, die andere
K9 und K4 berührt. C. Bindschedler, Kusnacht

*) Voir aussi: D. S. Mitrinovitch, Sur certaines relations restant valabUs si Von permute les Operateurs
y intervenant, Bull. Soc. Math. Phys. Serbie «, 15-22 (1956).
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