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Aufgaben — Literaturiiberschau 95

Aufgaben

20. Man beweise fiir die EuLERsche Gerade g des Dreiecks mit den Seiten a, b, c:

1. g ist dann und nur dann parallel zur Seite a, wenn

a%(2a2—b?—c3) = (b¥—c?)2. (b#*c)

2. g ist dann und nur dann Ecktransversale, wenn das Dreieck entweder recht-
winklig oder gleichschenklig ist.

3. Bildet man aus zwei Seiten des Dreiecks und einer zu g parallelen Geraden ein
neues Dreieck, so ist seine EULERsche Gerade parallel zur dritten Seite des ur-
spriinglichen Dreiecks (Satz von ZEEMAN)., —

Wie lassen sich einfach Dreiecke mit zu einer Seite paralleler EUuLERscher

Geraden konstruieren ? ERrRNST TROST.
27. Man konstruiere ein Dreieck aus einer Hohe, dem Umkreisradius und dem Inkreis-
radius. VikTOR KRAKOWSKI.
22. Das Gleichungssystem
22 y2 22 .
145 T gt o T

~7x 4+ 24y-67,2=0
150 - 402 -72 —=0

ist graphisch aufzulGsen. W. Lissy.

23. Besti den Wert d tient Mt 25441 i Punkte 1)1
. Bestimme den Wert des Quotienten g= P r4y—6x i1 im nkte 1|1, wenn
man auf der Kurve mit der Gleichung x2y — 2x2—2xy+4 y?+4x—y—1=0 in den
Punkt hineingeht. P. BUCHNER.

24. Es bezeichne A eine abgeschlossene Menge auf der Peripherie des Einheitskreises
und A,. 0=<a <27, die durch eine positive Drehung um den Winkel « um den
Kreismittelpunkt aus A hervorgehende kongruente Menge. Kann man zu jedem
beliebig kleinen & >0 noch eine Menge A vom MaB M (A) <& angeben, so daB fiir
simtliche Drehwinkel 0<a <27 stets A-A,+ 0 ist? H. HADWIGER.

25. Eine Ellipse mit den Halbachsen a, b bewegt sich derart, daB sie stindig einem
festliegenden rechten Winkel einbeschrieben ist. Wie lang sind die beiden Inter-

valle auf den Schenkeln, in denen sich die Beriihrungspunkte verschieben ?
ERNsT TROST.

Literaturiiberschau

VikTOR KRAKOWSKI: Elementare Algebra

Erster Teil 1944, 203 Seiten; zweiter Teil 1945, 273 Seiten
Verlag T.Huonder, Ziirich

Die beiden bis jetzt erschienenen Binde wollen Studierende von «Mittelschule und
Technikum» in die Arithmetik und Algebra einfithren. Der Verfasser erstrebt eine
«moglichst erschopfende Behandlung des Stoffes», und sucht dies einerseits mit einer
durchgehend scharfen Begriffsentwicklung, anderseits durch eine besondere Stoff-
anordnung zu erreichen.

Ein Vergleich mit dlteren und neueren Algebrabiichern zeigt starke Abweichungen
von der iiblichen Darstellung. Dem Ziel einer begrifflich klaren Behandlung entspre-
chend ist der Stoff streng formal gegliedert. Ausgehend von den Begriffen der Menge,
Mengengleichheit, Rechnungsoperation, natiirlichen und allgemeinen Zahl werden
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keine Begriffe und Bezeichnungen beniitzt, ehe sie explizite definiert sind. Dabei
werden Definitionen und Eigenschaften von Operationen und Zahlen im betreffenden
Bereich meist in voller Allgemeinheit angesetzt, die Sitze bewiesen und hierauf durch
Beispiele und Ubungen illustriert. Die Diskussion formaler Ausdriicke (ihre Analyse,
Giiltigkeitsbereiche, das Rechnen mit Null) und der Wurzeln einer Gleichung erstreckt
sich auf alle moglichen Spezialfille. — Die vorliegenden Biicher unterscheiden sich
aber auch in der straffen Abfassung gegeniiber anderen Werken. Eine konzentrierte
Behandlung wird durch Zusammenziehen verwandter Begriffe und Eigenschaften ge-
wonnen, die bei sprachlich méglichst d4hnlicher Formulierung gegensitzliche Aussagen
enthalten. Diese Sdtze werden in einer an die Dualsitze der Geometrie erinnernden
Gegeniiberstellung mitgeteilt. So sehr diese Aufteilung und Zusammenfassung der
meisten Sdtze zur Kliarung ihrer Aussagen beitragen, so sehr wirkt die Anordnung fiir
das Auge auf die Dauer doch ermiidend, wenigstens im vorliegenden Druck. In einer
Neuauflage sollten die einander gegeniibergestellten Sitze ausgeschrieben werden.

Im ersten Bande werden die vier Grundoperationen und das Potenzieren (Expon.
natiirl. Zahl) fiir die Bereiche der natiirlichen, ganzen, rationalen und reellen Zahlen
behandelt. Neue Zahlen werden nach dem Permanenzprinzip eingefiihrt. Man findet —
abweichend von iiblicher Darstellung — im Kapitel der ganzen Zahlen den bino-
mischen Lehrsatz mit Binomialkoeffizienten (Expon. natiirl. Zahl), und im AnschluB
an die rationalen Zahlen die Einfiihrung der reellen Zahl. Die irrationale Zahl wird
dabei als endloser nichtperiodischer Dezimalbruch definiert, und ihr Bild durch die
Bilder der rationalen Niherungsbriiche gewonnen (« Punktdoppelfolge»). Erst nach dem
Beweis, daB die Bildpunkte aller reellen Zahlen die Zahlengerade liickenlos ausfiillen,
wird iibergegangen zur graphischen Darstellung eines reellen Zahlenpaares durch einen
«Feldpunkt» und dem «Schaubild» einiger einfacher Funktionsgleichungen, ferner zur
Ermittlung des Maximalfehlers beim Rechnen mit N&dherungswerten und zur Pro-
portionenlehre.

Der zweite Band ist den Kapiteln der Operationen dritter Stufe (Radikand nur
positiv), der Gleichungen und Ungleichungen ersten und zweiten Grades, gewidmet.
Dem Ziele der griindlichen Behandlung entsprechend wird einleitend eine sehr aus-
fiilhrliche Darstellung der Begriffe der direkten und indirekten Operationen (spezielle
Operationszeichen betonen die Allgemeinheit der Untersuchung) und der Monotonie-
sidtze reeller Zahlen vorgenommen. Zu erwihnen sind der «Begriff einer Logarithmen-
tafel», die 14 vollstindig durchgefiihrten logarithmischen Berechnungen mit Fehler-
abschitzung des Ergebnisses bei Verwendung fiinfstelliger Logarithmen. Personlich
scheint mir hingegen die durchgehend verwendete zweimalige Interpolation mehr als
fiinfziffriger Zahlen nicht nétig (vgl. auch Z. math. u. nat. Unt. 1931, S. 164, und
1933, S. 28). Ausgedehnt werden Gesetze und Auflésung von Ungleichungen und Sy-
stemen von Ungleichungen ersten Grades mit einer und zwei Unbekannten behandelt,
und die Bereiche geometrisch dargestelit.

Den einzelnen Abschnitten folgt eine groBe Zahl von Aufgaben. Diese zeigen bei
den Grundoperationen abwechslungsreiche Formulierungen und keine monoton bevor-
zugte Buchstaben, bei den Gleichungen nicht nur die letzten Buchstaben des Alpha-
betes als Unbekannte, und bei den Textaufgaben sind alle Gebiete herangezogen;
technische, geometrische und physikalische Aufgaben sind stark vertreten.

Im ganzen Werk wird auf eine prizise Ausdrucksweise geachtet, Einige neue Bezeich-
nungen werden eingefiihrt, wie zum Beispiel «kontrir» fiir «entgegengesetzt gleichy,
oder «Adresse» eines Feldpunktes fiir das farblose «Koordinaten»; hingegen wird in
unserer Gegend «Schaubild» (Pleonasmus) weniger gebraucht; kiirzer wire «Bild».

Das Buch richtet sich an die «denkfihigen Schiiler». Es liest sich aber wegen des
streng formalen Aufbaues und der damit verbundenen allgemeinen Begriffsentwick-
lungen nicht rasch. Als Lehr- und Ubungsbuch nimmt es dem Schiiler Schreibarbeit ab.
Das eingehende Studium dieses neuartigen Werkes ist jedoch gewinnbringend und kann
empfohlen werden. A. HAUSERMANN.
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