Zeitschrift: Elemente der Mathematik
Herausgeber: Schweizerische Mathematische Gesellschaft

Band: 1 (1946)
Heft: 3
Rubrik: Kleine Mitteilungen

Nutzungsbedingungen

Die ETH-Bibliothek ist die Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften auf E-Periodica. Sie besitzt keine
Urheberrechte an den Zeitschriften und ist nicht verantwortlich fur deren Inhalte. Die Rechte liegen in
der Regel bei den Herausgebern beziehungsweise den externen Rechteinhabern. Das Veroffentlichen
von Bildern in Print- und Online-Publikationen sowie auf Social Media-Kanalen oder Webseiten ist nur
mit vorheriger Genehmigung der Rechteinhaber erlaubt. Mehr erfahren

Conditions d'utilisation

L'ETH Library est le fournisseur des revues numérisées. Elle ne détient aucun droit d'auteur sur les
revues et n'est pas responsable de leur contenu. En regle générale, les droits sont détenus par les
éditeurs ou les détenteurs de droits externes. La reproduction d'images dans des publications
imprimées ou en ligne ainsi que sur des canaux de médias sociaux ou des sites web n'est autorisée
gu'avec l'accord préalable des détenteurs des droits. En savoir plus

Terms of use

The ETH Library is the provider of the digitised journals. It does not own any copyrights to the journals
and is not responsible for their content. The rights usually lie with the publishers or the external rights
holders. Publishing images in print and online publications, as well as on social media channels or
websites, is only permitted with the prior consent of the rights holders. Find out more

Download PDF: 23.02.2026

ETH-Bibliothek Zurich, E-Periodica, https://www.e-periodica.ch


https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=de
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=fr
https://www.e-periodica.ch/digbib/terms?lang=en

Kleine Mitteilungen 53

Die quadratische Gleichung lautet: 46,40 x® + 663,20 x + 1508 = 0.

Lésungen: xy=— 2,837 (das heilt, es bildet sich H]J),
%y = — 11,456 (unmoglich).

Endkonzentrationen: [HJ]=7,674 Mol/m3; [H,] == 7,163 Mol/m?; [ J,] = 0,163 Mol/m3.

Da die Partialdrucke proportional sind zu den molaren Konzentrationen, so kann
man analoge Betrachtungen an der Form (II) des Massenwirkungsgesetzes anstellen
und erhilt sofort die Bestimmungsgleichung:

(Pa—2x)2

ot #ctx ~ o)
Man muB hier aber zunichst die Drucke von der Zimmertemperatur auf die Drucke
bei der Reaktionstemperatur umrechnen, und 2 x ist auch die Abnahme des Partial-
drucks von A bei der Reaktionstemperatur T. Nur fiir den Fall, wo ¢ =0 ist, diirfen
direkt die Werte bei Zimmertemperatur eingesetzt werden.

Diese einfachen Betrachtungen sind nicht mehr durchfiihrbar bei der Form (I11)
fiir die g-Werte. Dies rithrt davon her, daB in dieser Form der Gleichung sich der
Totaldruck p, nur im Fall ¢= 0 heraushebt! Man berechnet daher die g-Werte besser
auf dem Umweg iiber den Dissoziationsgrad.

Uber die chemisch wichtigen Reaktionsformen seien im folgenden Heft 4 Anga-
ben gemacht, da das prinzipielle Geprige gleich bleibt. Hier zeigt sich aber die
ganze Mannigfaltigkeit der algebraischen Studienobjekte. Eine Menge von Kurven-
formen gewinnen fiir den Chemiker prinzipielles Interesse, weil technisch wichtige

Reaktionen von ihnen beherrscht werden. .
P. FRAUENFELDER, Winterthur
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I. Eine bemerkenswerte Zahlenveihe. Herr G. SCHUBERT machte auf folgende interes-
sante Tatsache aufmerksam: Bildet man die Reihe

n=1, 2,=3, x3=4, x,=7, allgemein x, ,=x,,,+ %,

(n=1,2,3,..), so ist die Zahl »,—1 durch # teilbar, sofern » eine Primzahl ist. Fiir
erstaunlich viele Nummern # gilt auch die Umkehrung, daB nidmlich x,—1 durch »
nicht teilbar ist, sofern n kesne Primzahl ist. _ . '
Prof. P.FINSLER teilt auf eine diesbeziigliche Anfrage in einer Zuschrift an die Re-
daktion mit, da z. B. die Nummern 7= 705 und n= 4181 eine Ausnahme bilden.
Da manche Leser Interesse daran haben werden, sei hier die betreffende Briefstelle
{(vom 13. Februar 1946) mit giitiger Erlaubnis von Prof. FINSLER veroffentlicht:
«Mit a= }_t;’j , B= 1 ~2V5 wird #,, = a+ f*, und da fiir p = Primzahl und 0 <& <p
(g) durch p teilbar ist, folgt x, =1 (mod. p). Weiter ergibt sich x,,,= ¥, 2y, — (—1)%4¢—p,
speziell #,,= 2 +2 und durch Induktion %ap =Zx@—1)p¥p+ Fe—2p =%, (mod. p).
Ist ¢ Primzahl 4 p, so ist also xp,— 1 durch pgq teilbar, wenn x,—1 durch ¢ und x,—1
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durch p teilbar ist. So findet man pg= 37.113= 4181 als erstes Beispiel, weiter noch
43.307 und 47.1103. Es ist merkwiirdig, daB die Bedingungen gleich mehrmals erfiillt
sind. 4181 ist die erste Ausnahme mit 2 Primfaktoren; es gilt fiir Primzahlen x, =x,
(mod. p3), xps =1 fiihrt also zu x, =1 (mod. p?), was fiir p <67 nicht erfiillt ist. Es gibt
aber noch eine frtithere Ausnahme mit 3 Faktoren: n=3.5.47=705, denn es ist
x3.56— 1 durch 47, x3.47— 1 durch 5 und x5.47—1 durch 3 teilbar. Man kann die
Reste auch fiir groBere Zahlen leicht finden wegen x,,= 3 + 2 und %y, ;= ¥,%,,, + 1
(f"r n ungerade
gerade
wenden, doch geht dies wohl einfacher mit dem FErRMATschen Satz. Uber dhnliche, die
,»Zahlen von FiBoNAcc1‘ betreffende Untersuchungen vgl. Encykl. ICl, S. 577, und
Paseal Repert. I, S. 1563.»

In diesem Zusammenhang macht Herr FINSLER auf das folgende Problem aufmerk-
sam, dessen Losung noch nicht bekannt zu sein scheint. Vielleicht findet ein Leser
einen Weg dazu:

Nach EULER hat die Zahl ¢ die Kettenbruchentwicklung (2;1,2,1,1,4,1,1,6,1, 1,
8, 1, ...). Bedeutet b, den Nenner des #n-ten Naherungsbruches (also b,=1, b,=1,
by=3,b,=4, by=7, bg= 32 usw.), so ist fiir kleine Werte von m stets b;,, durch m teil-
bar. Gilt dies allgemein fiir beliebige Werte von m ?

). Man konnte also die Regeln zur Priifung der Teilbarkeit von #n ver-

I1. A propos des angles des axes d'une axonoméirie orthogonale.

Afin d’abréger, nous appelons angle de deux axes d’'une axonométrie I’angle de leurs
portions positives ou négatives. Cet angle est obtus.

La démonstration de ce fait est trés simple. Soient XY Z le triangle d’axonométrie
et x, y et z les distances respectives de ses sommets au sommet O du triédre rectangle
fondamental. Les sens positifs des axes sont ceux déterminés & partir du sommet O
par les sommets du triangle d’axonométrie.

Le théoréme de PYTHAGORE donne

XY3=2x2+y3, YZi=y34:% et
ZX3=2x34+23=XY34+ YZ3-2XY .YZ.cos f=2x342y2+23-2XY -YZ cos B,
ou f est l'angle XYZ.

Aprés réduction, la derniére équation donne
y3=XY.YZ.cos §.

cos B est positif, ’angle est aigu.
Le triangle d’axonométrie est acutangle. Les axes de 1’axonométrie, qui sont portés
par les hauteurs du triangle d’axonométrie, forment des angles obtus.
P. RossiER, Genéve

Aufgaben

17. Deux droites gauches a et b sont tangentes & une sphére. Trouver le lieu géométrique
des points de contact et toutes les tangentes a la sphére qui coupent a et b.

L. KoLLRoOS

18. Le rectangle ABCD est la base d’'une pyramide dont le sommet S est sur la per-

pendiculaire au plan du rectangle menée par son centre. Trouver le volume du

solide commun au parallélépipéde dont 4 BCD est Ia section droite et au parabo-

loide de révolution de sommet S passant par le cercle circonscrit au rectangle

ABCD. Le volume est limité au plan du rectangle. L. KoLLROS
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