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Sur quelques applications de la théorie de la descente

à l'étude du groupe de Brauer

M.-A. Knus et M. Ojanguren

1. Introduction

II est bien connu que le groupe de Brauer Br (K) d'un corps K est de torsion. On
montre en effet que pour toute algèbre centrale simple A de dimension n2 sur K9 la
classe [A] de A est annulée par n. Utilisant la cohomologie non-abélienne de Giraud,
Grothendieck a généralisé ce résultat au groupe de Brauer d'un schéma (voir [GB]
et [G, p. 343]). Dans la première partie de ce travail nous donnons une autre
démonstration pour le groupe de Brauer d'un anneau commutatif. Cette démonstration,
qui se réduit à un exercice de descente fidèlement plate, donne explicitement un iso-

morphisme A®--®AczEndR(Q), Q un iÊ-module fidèlement projectif. Même dans

le cas d'un corps, elle est différente et peut-être plus simple que les démonstrations
classiques.

Dans la deuxième partie, nous généralisons aux anneaux commutatifs les résultats

sur la /7-torsion du groupe de Brauer d'un corps de caractéristique p i=- 0.

Finalement nous montrons que le groupe de Brauer d'un anneau s'injecte dans

une limite inductive de groupes de cohomologie d'Amitsur. Utilisant alors des résultats

d'Amitsur et Rosenberg-Zelinsky, nous prouvons que pour une extension "ra-
dicielle" d'annaux l'application induite des groupes de Brauer est surjective. Ce résultat

est dû à Hochschild [H, p. 144] pour des extensions de corps.
Nous remercions les professeurs A. Frôlich et A. Rosenberg de leur aide pendant

la préparation de cette note.

2. La descente fidèlement plate

Soit R un anneau commutatif et soit S une i?-algèbre commutative. Nous noterons

toujours ® le produit tensoriel sur R, sauf évidence contraire. Si M et N sont des

i^-modules et si f:M-*N est un homomorphisme de i£-modules, Ms désignera le

S-module M® S et/s le S-homomorphisme/® ls: Ms -* Ns. Pour tout homomorphis-
mef:M1®~-®Mk-+Ni(g)'~®Nk,fi sera l'homomorphisme M1®---®*Sr®---®MJt-^
-^iV!®---®^'®-"®^ obtenu en tensorisant / avec l'identité de S en f-ième

position.
Pour tout S-module M, soient S®M et M®S les deux S® ^-modules obtenus à

partir de M par extension des scalaires. Tout S® S-homomorphisme g: M®5-> S®M






















