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Kurze Darstellung des fiinften
GauB’schen Beweises fiir den Quadratischen
Reziprozitatssatz

Von L. REDEI in Szeged, Ungarn

GauB’ (auf seinem Lemma beruhender) fiinfter Beweis des quadra-
tischen Reziprozitdtssatzes

() (8)- -t

(p, q verschiedene positive ungerade Primzahlen) 148t sich mit passender
Symbolik wie folgt sehr leicht fiihren.

Fiir eine reelle Zahlenmenge M deuten wir die Symbole ptq-, p—q-,
q~, p’q~ so, daB z. B. p°q~M die Anzahl der ganzen Zahlen in M ist,
deren absolut kleinster Rest mod p und mod ¢ die 0 bzw. negativ ist.
Dabei wird fiir M immer nur ein Intervall (a, b) oder eine Folge (a,, a,,
...,a,) in Betracht kommen. Wir setzen noch S[f(p, q)]= f(p,q) +
f(g, p) fir irgendeine Funktion f(p,q) von p,q.

Offenbar ist
pP*q (0, p9) = f(p—1) (¢ —1)
d. h.

p*q“< )+p+q‘(m, pQ)—4(p~—1)(q—1)
Nach Umformung des zweiten Gliedes geméi
P*q(a,b) = q*p~(— b, —a) = q*p~(pq — b, pg — a)
ergibt sich
s[pra(0.5])| =20 -1 -,

also

S[p+q ( >+p q- ( pzq)]zi(p— 1) (g — 1) (mod 2) ,

da das neu angefiigte Glied symmetrisch in p, ¢ ist. Der Ausdruck in [ ]
ist
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_(o P4 (o P9\ _ - g—1
q (0,—2—> —P’q (0,—2—> =}e—-D@—D)—a(p.2p:-..,"5"D),
und somit folgt
— 1
sla(e.2p. . L= )| =1 — 1) @—1) (mod 2).
Nach Ubergehen zu Potenzen von —1 entsteht (1) wegen des Lemmas

von GauB.

(Eingegangen den 15. Oktober 1943.)
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