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Sur un probléme de raccordement.

Par A. ANSERMET, ingénieur.

Supposons qu'il s’agisse de raccorder les langentes iné-
gales S A el S A’ (voir fig. page 234) ; nous n'examinerons
que le raccordement par arcs de cercle (en général deux)
le seul qui ail un intérél pratique. Il exisle une infinité de
solutions: si O; désigne le centre d'un des arcs, on oblienl
facilement le centre O’y de I'autre arc el le point de con-
tact Cy en remarquant que le triangle O, 0, B est isocele
(on a porté A" B=A O,); on pourrail aussi appliquer la
propriélé connue: la perpendiculaire abaissée de O, sur
la tangente S A’ coupe I'arc A C; en un point D silué sur
C, 4,

Tracons la tangenle commune S; S'; au poinl de conlacl
C, ainsi que le cercle de cenlre O ex-inscrit au (riangle
S Sy 8’y et touchanl les Lrois cotés en 7 Ty T”; nous avons
immédiatement :

AT = (O = AT — M = conslanle = r
A y A’
Sl = ST = # = constanle =0 7. clg 4

0C = \/AT"2 + O T2 = constanle.

Ces trois relations expriment (rois propriélés impor-
lantes :

Io Le rayon C; O’y Oy du point de conlacl enveloppe un
cercle de rayon r dont A Oy el A’ O/, sonl deux langenles
fixes.

2° La tangente commune Sy ) enveloppe le cercle déja
lracé de rayon O 7.

3% Le point de conlacl C; engendre un cercle concen-
lrique aux deux autres.

Il ne reste plus qu'a appliquer ces propriélés: élant
donné le point de contact C, par exemple nous construi-
rons sans peine les cenltres Oy, ()’2 el les sous-sommels S,
S’y el ainsi de suile pour Loute aulre solulion.

DAl

Il résulte done de ces propriétés el de examen de la
I
figure que les deux ponctuelles du second ordre (€, C,
Cy...), (Ty Ty Ty ...) el les qualre poncluelles du premier
ordre (O; Oy Oy ...), (0'1 O'y O'y ...), (S; Sz Sy..,), (S, S’
S’ ...) se correspondenl projectivement ; en particulier les
3 pro, |
rayons (variables) R = A O, el R —

A" Oy seronl liés

par une relation homographique (en lenant compte des
signes) de la forme :

KiRR +KgR+ K;R + K, =0
et il s’agit de déterminer trois couples de valeurs corres-
pondanles :

Soient SA =a SA=d

a4 a? —

AA —=¢= 2a d cos f3.

€3]

a) Rinfini R =0 A = u'Lg% (la longueur du rac-
cordement A Cy A’ passe par un maximum).

b) R infini R= 0, A =« lgg.

A A’ c2
- / 2 =
)R =10 R_O3‘4—03A_Qsina'_?a’sinﬁ

(la longueur du raceordement A Cy3 A’ passe par un mini-
mum).

Nous avons le systéme des qualre équalions :
KRR +KyR+KyR + K, =0

K, d g g + Ky =——=1()2

B
59

+ K, =

+ K, 2(1 sin 9+A'*_O'

el le résullal de I'éliminalion sera :

| RR R R 1
' g
" a lg 5 1 0 0
=0
alg ,'f 0 I 0
2
v 2a sm f3 . :

développons le délerminant en remplacant lg

_sinfg

1+ cos g°
)RR (1 + cos ) —Rda sin f — R asin B + '(»)

ou aussi
QRR (1 +cosfB) —2Rd sinf —2 R asin g +
a2+ a? —2aa cos f=0.

Cas particuliers : Supposons qu'on veuille rendre mini-
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