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FONCTIONS ABELIENNES DU GENRE 3. 169

Le probléme de Riemann.

Au sujet de ce probleme fondamental M. Weber (p. 159 4 168),
indique dans tous leurs détails les calculs nécessaires. En les
suivant pas & pas, on arrivera sans difficulté aux résultats dé-
sirés. Au lieu d’une traduction a peu pres littérale de cette partie
de 'ouvrage de M. W, il sera plus utile de donner ici une appli-
cation des formules trouvées & des cas particuliers en n’insistant
que sur le commencement de la solution.

I. Les deux caractéristiques (k) et (k') sont paires.
Soit par exemple p
B =Go)r & =), B +E)=0"z)+ z,)-
En formant les deux groupes

(k) + (&) = Goo) = (ioo) 4 Gioo) = G) + Gian) = Gan) 4 Gog) =

Xy o £a & 7y v
= (1) + (1) = Goo) + Go) = @) + (1) »
/T U (R S
(k) + (' ) =Coo0) = i) + (o) = i) + Ga) = Gon) + Gat) =
73 £a & Ve Lg g
=G+ G =0 16D = Gy 4 (i
A9 s g xy
on remarque qu’ils possédent les 4 caractéristiques communes
Vi) =0E)=), 0m=05=@),
V) =0r)=00)> Ve =0r)=(D-
Posant, en conséquence,
Vo, =Vs—1, Ve, =Vad1,  Vy,=Vs+1,
Vy.=Vi—1, Vi, =Vs—z2+te, Vzo=Vs—2te,
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on trouve aisément la formule

x(om) L PR | P (U“’UQ, Vs) 4 — l"L(om (%,’UQ, 'Us)

100) — Y100/ 100 1. Moo

V4 00:1) 2 010y %001 ('U,,’U,,U ) 004 (Ulsvmva)
100 100 100 100

Désignant par 28, 4, & les valeurs que prennent les fonc-
tions z:, ¥i, 2; pour £ =&, smt §=3$,,8= #0081

\/x 010y —
100

e o o Va’i YrZyo Vwi(l)%(l)z:m? ]/mg(g)yl(-z; 2,0, sz(a) Y2, ,

=SV, o, Va,Vy, 02,0, p 2,0y 02,0, Yz, By,B 2,0,
et les arguments »,, v,, v, sont déterminés par la congruence

3 pred &) tg s
(v, 03) = (b ( J duy, + f duy, + J’ duy, + f dup ),

ou « et 3 signifient les zéros d’une fonction abélienne quelconque.

II. Les caractéristiques (k) et (k') sont impaires.
Soit
®=z)=0r)=0, &) =0u)=0r) =)
Alors on a
(Vwa 902) — (]/yi yz) (Vza Z )—‘ (I’) + &)= (0“
et les caractéristiques
Vaeyiz) = &)+ V) = (k) =) + Qo) + i) = Cioo)»
Vayaz) =0)+ (Voo y) = (k)= (111) + o) + Gar) = (o)
sont paires. En admettant encore, comme dans le cas précédent,
Vo, =Vs—1, Ve, =Vat+1, Vy,=VE =Vs+1,
Vy.=VE =V—1, Va=Vri=Vs—2+e,
Vi, =V, =Vs—2+¢,
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on arrive & la formule

001 J 001 ‘} 001 (Ud vﬂ Vs )
(111) _ mo 411)

s (U U, Us) !
(010) 010 ((1)“)( 2 5)

1414 100

dans laquelle

VX(OOI) — "+de"|’ yi Vzi(l 1 ] :c (2 Z.,“; 1 yi 3)?/ 22(”

144

Yoy = T2 5 4OV 5T, VETo T, V550,

144

Les variables v,, v,, v, conservent toujours la méme significa-
tion.

III. La caractéristique (k) est impaire, (k') paire.

Soit ® = =) =) &)y={x)-
Les deux groupes
(1 2, 2,) = (500) = (io0) + Goo) = (ity) + (1) = () + Q1) =
£y Ly Ee £y '/”1 “/”2
=0+ )= )+ G =3 + )
7% 7% 72 71 7’2 '/’1
(100) + Gan) = (30 + (o) = G10) + Gor) =

(le yl) g:i)

Xy & £e Lo Es L
= (130) + Gor) = Gor) + Q1) = (o) + ot
Es Ly Xy gs O &

L]

font reconnaitre qu’on peut poser

Var=Vs—1, Va,=Vatt, Vy,=VE =Vs+1.
Vi =VE =Vait, Va=Vr=Vs—ite,
\/;:\/m—zz‘/zei, \/g;':.:\/g:\/z—l—i
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et qu’alors les deux caractéristiques

k) = Vayz) = () +00) + (%) = (29,
(k') = Ky 4 (V yz) = (80) + (19) - (20) = (40)

sont paires. En introduisant ces fonctions et caractéristiques
dans les formules générales, il vient

Y o b v,,V )
ST L (AP W i
X 010 J 010 (01:))(”11”«"” )
101 100 101

O\

\/ X(O(n) —+—:c]/ x, 2,0} "M ]/y(ﬁ)m @y @), ]"‘ry(s)wﬁ)yz(‘*),
101

‘/ X (ot — Ei]/maciacg 9}”’%(1)91(”%“)al/y('")}ma(Q)ye(g)avry(g)me(3)%(3}'

101

Il serait inutile d’insister encore sur-le probléeme de Jacobi,
attendu qu'a l'aide de ce qui vient d’étre dit, le lecteur suivra
facilement jusqu’au bout I'ouvrage sisouvent cité. Notre travail
peut donc s’arréter ici, d’autant plus que les deux problémes de
Jacobi et de Riemann seront repris, dans un second mémoire,
a un point de vue tout différent et spécialement approprié au
cas particulier qui a fait I'objet de cette étude.
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