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162 H. AMSTEIN

Si fa:,, VE, ; Ka;,, VC, sont deux couples de fonctions abéliennes

appartenant au même groupe, c'est-à-dire satisfaisant à la
condition

(/a^)'zz (YxÂl),

une fonction de la forme

/«P zr a, YXi + a2 /«j J2,

où a, et a3 désignent des constantes, a été appelée par M. W.
(p. 114) une fonction-racine (Wurzelfunction) du 2'1 degré et du

2d ordre. Sa caractéristique est (/*P) rz (/a;, J4 et elle possède
quatre zéros du premier ordre dont un est arbitraire. Les

constantes a,, as peuvent être déterminées de manière que )' *P s'annule

en un des zéros x, ß d'une fonction abélienne/a, par
exemple en x. M.Weber démontre (p. 116 et suiv.) qu'alors les

trois autres zéros c,, c3, c3 de cette fonction /<P sont en même

temps les zéros de la fonction #[oi) diih), à la condition tou-
a

tefois que (m) — (/«P) + (Y~q)- Lorsque (m) est une caractéristique

impaire, Y *P dégénère en un produit de deux fonctions

abéliennes aux caractéristiques (/g) et (/*P)+(/a)- Il s'ensuit,
conformément à ce qui a été dit précédemment, qu'une fonction

&(») I dm) impaire s'annule pour 'Ç x et en outre pour les

zéros de la fonction abélienne qui porte la même caractéristique.

Détermination de c°,, c0.,, c°3.

Parmi les 36 systèmes de points c,, c3, c3, répondant aux
36 caractéristiques paires, il en est un qui mérite une
attention spéciale. C'est celui qui représente les zéros du

Ü- fondamental it- du\ft. Il correspond à (oft (°°°), soit
a.

(Y*P) (Yq) el sera désigné par c",, c%, c\. On peut le trouver
de la manière suivante :
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On choisira pour }'q la fonction ]A, Vs—1, en sorte que les

intégrales qui entrent comme arguments dans les fonctions it-

ont toutes pour limite inférieure le point z-=0, s=l. Ensuite
on établira le groupe

(Yq) rr (/^)rzQzz("jg)+0=0 +0—0+ (om)=

Cs ^5 y a /1 X- xs
/ooi\ i /loi) /un /oin /ni\ /on\

— \m/ + \ |—\oioL~T" Vno/—Vooi/~rVioi/

7°. /, 7% .9 / 73

On peut alors poser

Y~v=YT^+aYïT
à la condition que l'équation

}' x3A0 + yx^s + )'a,ï, rz 0

soit identique, à un facteur constant près, à s1 A z'— 1=0.
Or, on voit aisément qu'à cet effet il suffit d'admettre

x, rr s—1, -ïjzz—i, xs zz s — «'2,

£4 rz — «'(*+!). ?3 '(s + 0i i"s zz f(s + s'î)
et en conséquence

[ V (8_0(s-e'z) + a}/i(2 + 0(s+*'z).
Afin de pouvoir utiliser directement les formules finales de

M. W. (p. 118 et 119), à savoir:

(1) x,—2£2 zr 0, ïj-le, z: 0, J5z0
f r, r. — I"2!--

I 9 3 " t ir — /». t 1 r 'c ,». tV-^A ^l>2 ^iblT^^î J3'3

on remplacera x,, xy, '£,, £s, x3, £.

par a'3, a?5, £,, ç„, r;,, ar,

Par là, ces équations prennent la forme

a:3 — X§s rz 2—t —A«(s + 4'z)rr0
(la) Ja5s — ÎAi s— s'z—r\s(zft-i) zr 0

X, rr s—1 zz 0

X-0XS ZZ *'•£,£,
A" i-3i-ü rz a-3ï3 + ar5?B— &,£,.

(20

12



164 H. AMSTEIN

Les équations (la) déterminent les deux valeurs de },, X' et '/!'

qui correspondent aux zéros de ix,. Mais dans le cas actuel ces
deux valeurs sont égales ; par conséquent l'élimination de s et g
entre ces trois équations devient superflue. En effet, en faisant
z 0, s 1 dans l'équation

z— i—li (s + s'z) zr 0,

on en tire

s

La valeur de /." introduite dans (2a), ces équations deviennent

(3) :(* + 0,

(4) /2s2—2«'s2+i/2(/2 + 1):2—2m—2z +ï/2 zr 0.

Géométriquement, l'équation (3) représente deux lignes droites
et l'équation (4) une conique. Les coordonnées de leurs points
d'intersection sont les valeurs cherchées. En rejetant la solution
g 0, s 1, on trouve aisément

c°, : r i\/2, .< — -f, nappe III,

c\ : z V 2, s rz -f, » IV,

cV¦ » — 0,i s — i, » II.

Détermination de quelques autres systèmes c,, c3, c3.

Il ne peut pas être question ici de déterminer tous les 36
systèmes de points c,, c„ c.. Quelques exemples suffiront, et on
donnera la préférence à ceux qui n'exigent pas des calculs trop
compliqués. D'ailleurs, le procédé employé étant toujours le
même, les calculs suivants peuvent se passer de commentaire.

Vi( fdMh)-
0

Dans ce cas

<•) - O. (YD OIS). (/*) («) + (Yq) O-
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Le groupe
/oou\ /oio\ | /oio\ _ /oio\ /oio\ /oon i /ooi\ /oon
Vioo/ — Voio/ + Vno/ — Von/ "r Vin/ — Vuoi/ ~ Vioi/ — Von/ ~r

?6 ?r> /"i y°2 ^ x-a y\
/001\ /011\ /011\ /011\ /011\+ Vl n / — M) 10/ + Vno/ — Vooi/ + VlOl/

y°i /'s <7 9' Yz

permet de poser

/¥=z/^ + a/fX,
}xj3 + 1 a?, J6 + YxA, =0,

où

rx3 zr 2—t, a'0rzrs + f2, ar4rzs—1,

£3rz*'(2 + 0, «'(*—«), — *(*+l).
Les trois équations de M. W.

a;, —Âi3 rzO, J - -2/1 £4£3 — a;4£, +x.Jt—x-J,
deviennent

X3 — /Jo zz 2 — i — ls'(s— sz) zz O,

X^X6 — A £3ç6,

2'- ?3?6 — *'3^3 + *C^C X,§,.

De la première on tire pour z 0, s 1 la valeur

/.' rz Â" zz « zz .-'

et les deux autres, après simplification, prennent la forme

z(s + s') 0,

(l+0s2+2isz+(l— i+2t')2s—2s+2« + l — irr 0.

En les résolvant on obtient

ct : z rr 0, s rz —/, nappe IV,

C2 : 2 zr « V 2, s zr —* » I,
4

c, : t/a, s zz —*', » m.
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V0*/ dUh)-
Viol/ «^

0

Dans ce cas

(/¥)zz(/^+H C) + OrzQ,
/«P zr YTh + a/j.J3,

/ÏX +YxT +YTTi o,
1 1

«, «-1, xî =-(2 + 1), a;3 zz —-(2—t),

^ zz: 5+1, ï2 2—1, J3zr2 + i.

L'équation
ir. l.'ß- —

2

donne pour z 0,

xt—X$tzzhz+l)—X(t + i) 0

l zz X' zzzz X" zr a rz ——t

et des équations
0.22 + 2(l-î> rz 0

s2—t'22 + (l+0z—1 zzO
on tire

c4 : 2 zz 0, s zzz — 1, nappe III,
s T

c2 : 2 rr oo, — rr s, » 1,

c, : 2 zz oo, — zz —s, » III.

,'/\^dub).

ici (/¥) zr (/jy+ („) o + Q O,
Y^-YTh+aYTï^

YTh ft-YxT+YxT^o,

l l
£s 2»(*+ «'«). & =2* (s —")' ?i *(* + !)•
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L'équation

xr> — Xx6 rr s—sz—X(sft-sz) =0
fournit pour g 0, s 1 la valeur

a rz Â' rz Â" zr a rz 1

et les deux équations

sz — 0,
rSî + }/2s2 + 22—1 =0,

donnent

c4:2zz0, s zz —1, nappe III,
c2 : z zr 1, s zz 0

c,:z =—!,*= 0
toutes les quatre nappes.

»(A0A,(\duh).
VdOl' »/

Dans ce cas on a

</¥) (/?) + (») 0+0 0,
/v /^+o/œ[ï»>

/*,?S + /^Â +/*!?! 0,

a:srrz + l-, a;4rzs + t, i,r:s—1,

£, z—1, §„= — -g(s—i), f, rz_(j + l).

De l'équation

a?4—Âa:s rz s + i—X(z + 1) zz 0

il suit pour g 0, s 1 :

a rz Â' rz a" zz a zz 1 +1.

Les deux coniques deviennent

S2 + ÌS + 2 — i ZZ 0,
S8 — (l+t>2—22" (1 +0* —O"*> + *' °-
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Elles se coupent au point z 0, s 1 et en outre dans les
trois points

c4 : z -zzz i, s rz 0 dans les 4 nappes,

-i+/7 — l+t/7 „cy.zzzz - s rr nappe II,

— i—/7 — 1—iffcy-*-- —s—.s —»—¦ * L

Ino/ *J

ici (/^) (/?)+(«) 0 + QzzQ,
/JPzz/i^ + a/^",

/^i:+/^+/^i;=o,

^<«—1), Ï3 —|(* + t). £, *+!•
De l'équation

aî3—ax3 rr z+1—A(2 — i) rz 0

on tire pour g 0

a zz Â' zz a" zz a zr i '

et les coniques

0.22 + 2(l +i)z 0,

s8 + tV + (l— Oz—1 =0
se coupent bien en s 0, s 1 et de plus en

c, : 2 rz 0, s zz — 1, nappe III,

c, : z zz oo, — zz f', » IV,

S
TIc, : 2 zz oo — rz —6 » 11.

3
2
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