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Note snr la divisibilite

Par A. Droz, profefsseur.

Dans le volume des Actes de la Societe jurassienne
d'Emulation de l'annee 1852, M. Durand, alörs recteur
de l'ecole cantonale de Porrentruy, publiait un travail sur
les caracteres de divisibilite par un nombre premier quel-
conque. II y demontrait une certaine proposition sur les
nombres qui lui avait ete communiquee par M.

Thurmann. Yoici le theoreme en question :

Si un nombre donne quelconque est multiplie par un
certain nombre premier, il existe toujours un facteur tel
qu'en le multipliant par les unites du nombre donne et

ajoutant le produit aux dizaines de ce nombre, le nombre
resultant sera aussi un multiple du meme nombre
premier.

Le diviseur premier etant represente par p, le facteur

par x, ce dernier est soumis ä la condition suivante :

„ -J

nombre entier.
V

La solution d'une simple equation indeterminee du
premier degre ii deux inconnues fournit la valeur cherchee
de x.

Ce theoreme peut etre facilement generalise :

Soit N un nombre ecrit dans un Systeme de base B,
a le chiffre de ses unites et b le nombre des unites de
second ordre, on a la relation :

N Bb -f a

soientp un nombre entier quelconque premier b. la base

et x un nombre tel que
Bx -j- 1 Mp

M etant un nombre entier quelconque, on en deduit
M'p Bax -}- a



— 89 —

De la premiere et derniere egalite, on obtientpar sous-
traction :

N — M'p B (b — ax)
d'oü l'on conclut que N sera divisible par p si (b — ax)
l'est.

En determinant un nombre x par la condition
Bx — 1 Mp

on en döduirait de meme que N et I(b -f- ax) sont simul-
tanement divisibles ou non divisibles par p. En faisant

varierp, on obtient toute une serie de cas particuliers,
qui constituent autant de theoremes.

Par exemple, pour p 7 dans le Systeme decimal

on a :

Un nombre est divisible par 7 lorsque la difference
entre le nombre de ses dizaines et le double du chiffre
des unites est un multiple de 7.

Comme je l'ai montre dans le journal 1'Educateur, il
est tres aise de demontrer chaque cas par tic ulier.

Malgre de nombreuses recherches dans divers journaux
scientifiques, il ne m'a pas ete possible de retrouver le
nom de l'auteur du theoreme general.

Quant ii la plupart des cas particuliers, ils sont con-
nus depuis longtemps :

La regie pour 7 se trouve, par exemple, dans le troi-
sieme volume des Melanges mathematiques et astrono-
miques de Sainl-Petersbourg, dans un article sur la
divisibilite, par M. Ubikowski.

En outre, les caracteres pour 7, 3, 11, 13, 19 se trou-
vent aussi enonces par M. Folie, dans sa note sur la
divisibilite des nombres, publide dans les Memoires de la
Societe des Sciences de Liege, 2me serie, tome III. La
generalisation que j'ai indiquee parait etre due ä M. le ca-
pitaine Mennesson.
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