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APPENDICE A

Calcul de x+ (fi3 0) s Xz

Ce calcul, qui montre que le modele est bien coherent, ne presente pas de
difficultes particulieres; tout est dans la maniere convenable de grouper les termes
afin de mettre en evidence les simplifications possibles.

Cas particulier: 8ie — 8ei 0

II est utile de definir les quantites suivantes:

co- — (Uj + a + iöiL

(oe + b + iSeL

Alors les definitions (11-17) deviennent:

£; CO; + a — iÖiL CO}

Ci y
b + iJ-ieß^iL >-ieß + ^iL

mais selon (II-2) Mz ß (fz+Alemz), d'oü:

Ci ^ieß(^i+a+iöiB) Xießcüi

Ii dj b + iWL) ~Ci ß"i
^ie \9e J *-ie

La susceptibilite /+ (co=0) donnee par (11-18) s'^crit:

Ii (£e + Ce) + tie (£i + Ci) ßcü-CO'(l+ + CCCO- CO'(l + Aieß)
y+(a> 0) — — —

£i£e - CiCe 0)iwe - Aieaß WjO)'

öl + ß + 2 Xieaß

i - xfaß

On retrouve done la susceptibilite statique donnee par (II-7) grace ä une simplification

par la quantite cuicoe.
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Cas general: S,eet 8ei #0
L'idee est de faire apparaitre les quantites a>i et cue de fagon ä effectuer une

simplification semblable au cas precedent. On obtient alors pour les definitions (11-17):

C, ließ

e (o; + iöie + ik,e<xöe

1

ß
9,HBM2 + i(öie + ölL) + iö.

Ci — l,eß(coi+a +IÖ,l) + ilteßöie + '^ci

Ci ließet Hieß^ie ~b

Ii J~ [C, — ' (1 + l,ea) <5el] ßo\ + ißÖ.e ~ iZ&e,
'ue

Le denominateur D e,£e — ££e de x+ (co=0) s'ecnt:

D cü;cü^(1 -lfeaß) + iw\ öei(l-lfeaß) + io)-e • öie(l-X*eaß)

— (öie + öe,Xiea) (öei + öieX,eß) + (ölcXieß + 8ei) (8et?.iea + öle)

^ ö ö
D a)-,oj'e(l — X?exß) + i(jo,a>e(l — Xfeaß) — +ei vte

(0; (O:

Le numerateur N t]t (ee+Ce) -f- rje (e.+C,) N, + Ne s'ecrit

N, [ßcu; + i (ßöie — a^e,)] {co± (1 + kiect) + i [(1 + Xieß) 8ie + (1 + Xiea) (5C,] }

II est utile pour calculer N, + Ne de remarquer que le terme (ßöie—xöet)

change de signe ä l'operation i -* e et e -> /, tandis que le terme [(1 }-Xieß) die +
+ (1 + A1(,a) 5el] est invariant, d'oü:

N N, + Nc cujcuj (a + ß + 2Aietxß) +

,U>e( "I ^[(1+ ließ) <5ie + 1 + lie0) <^i] +
V <°e 03\ J

+ 103

+ i(0l03e (ßöie - txSei) 1 + llex) 1 + ließ)
03: 03,

N R + iT+iV
Y+ (03 =0) -D S + iU

R a + ß + IX^xß

S 1 - ;.feaß
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T — H [(1 + Xieß) Sie + (1 + Xiei) <5fi]
v

co: co; '

U (1 - A? ay?) ^ ^
coe CO;

' 1

V (ßöie-«öei) (1 + Xiea) (1 + Xieß)
co; co

R
On remarque que — n'est rien d'autre que la susceptibilite statique; il faut done

S

verifier l'identite suivante:

R + / T + i V R
— ou encore 5'7,+ 5'f/ RU

S + iU S

En explicitant tous les termes dans la derniere relation, on constate qu'ils s'annullent
tous deux ä deux et Ton obtient bien une identite. On a ainsi demontre que:

m a + P + 2Xi^
X+(ca= 0) -— Xz

1 - Xfeaß

Remarque:

A aucun moment dans ce calcul nous n'avons fait de simplification provenant
de la loi de bilan detaille. Ainsi le resultat ci-dessus en est totalement independant.
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