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le taux du travail dissipe par rapport au travail mis en jeu,
taux qui est justement ce qui nous interesse (ulterieurement,
je generaliserai les resultats en les reduisant par unite de

longueur de joint et de section du piston).
J'ai ainsi trouve que des segments ordinaires dissipent de

1 ä 2% du travail utile et ai pu etablir des joints particuliers
ne dissipant que de 0,4 ä 0,5% (occasionnellement meme 0,27%,
mais, dans ce dernier cas l'etancheite etait insuffisante).

Cette etancheite se mesure en marche en coupant l'arrivee
d'air et mesurant la baisse de pression en fonction du temps
dans une capacite determinee.

Malheureusement les difficultes de l'heure presente ont
considerablement entrave mes recherches, surtout en rendant
impossible l'obtention des matieres dont j'avais besoin.

Rolin Wavre. — Sur les equations lineaires ä Operateurs
hermitiens.

Dans la seance du 7 mai 1942, nous avons indique un procede

pour decomposer un element / de l'espace E (espace fonctionnel
ou espace d'Hilbert) en serie procedant suivant les elements

propres fa de l'operateur A2 deduit d'un hermitien A. On

posait si l'operateur est regulier (c'est-ä-dire ä ® % 0)

/: ® to /a + /0a+i,

fa etant la limite des iterees par A2 de f* et /®+1 etant un nou-
veau reste. On obtenait par reduction transfmie

f C 2 ® (/.") ia + h f1»

a

avec
A (h) 0 (2)

On a done

A2 (/) =2 ® (/") llf et A2 (f) I2 f
a
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Cette decomposition de / n'introduit que des elements

propres fa en lesquels / se decompose effectivement. La som-
mation dans (1) s'etend ä un ensemble denombrable de valeurs,
qui range par ordre des Za decroissants, donne lieu aux relations

li > l2 > l3 > > Im > lu + l > > 0

les a parcourant une suite denombrable de nombres transfmis
de classe I ou II. Les la sont les lx de notre note precedente.

Considerons maintenant l'equation, oil v est un nombre
et / un element donne de E, enfin, 9 un element inconnu de E.

9 / + i A (9) (3)

on demontre facilement que toute solution de (3) est solution
de (4) et reciproquement:

9 /* + ~ A2 (9) avec /* f + 1 A (/) (4)

Decomposons, alors /a, par l'operateur A2 ä la maniere

rappellee ci-dessus

f* 2 O* + h > A (h) 0

a

et posons

«P /* + S
a v — 'a

Si I v J est different des la et des points d'accumulation des la,

(5) fournit une solution de (3). Si ] v | la, il n'y a pas de

solution de (3). Si J v | est une valeur propre de l'operateur A
qui ne soit ni un Z*, ni un point d'accumulation des la, alors
la solution 9 n'est determinee qu'ä un element pres, solution
generale de l'equation (3) homogene: (/ 0).

Si enfin | v | lim la, sans que | v | soit un la, alors la serie (5)
fournit encore une solution pourvu que la serie suivante

converge



SEANCE DU 18 JUIN 1942 159

Et si dans ce cas v est une valeur propre autre qu'un
alors ä la solution (5) on peut ajouter la solution generale de

l'equation (3) homogene (/ 0).
On voit comment se presentent par cette methode d'iteration

des Operateurs hermitiens et de reduction transfinie les theo-

remes d'Hilbert-Schmidt.
Reprenant (5) on voit que la fonction analytique cp de v

admet les poles simples v ± la, lesquels peuvent avoir des

points d'accumulation a ä distance finie, les a pouvant ä leur
tour en avoir, comme le permet la theorie des nombres transfinis.
II n'y a pas d'autre singularity pour 91 v j, que les points ± lx
et les points du derive de l'ensemble ± la.

Avec le parametre habituel X de Fredholm on aurait done

»IU-f + x'2-r-^r.
a a

et les niemes remarques peuvent etre faites sur les points
limites de poles (le point X 0 n'est jamais singulier pour un

Operateur borne).

Jean-Pierre Vigier. — Quelques resultats complementaires ä la
theorie de V iteration des Operateurs de M. Wavre.

Nous Operons dans l'espace H isomorphe de l'espace fonc-

tionnel et de l'espace hilbertien Ew.
81) Operateurs hermitiens gauches.
lis sont definis par la relation (Ax, x) — (x, Ax).
Les iteres d'un element x0 normalise, (|| x0 || 1) sont

donnes par les relations suivantes:

liXi A(xxJ ; 11A (^i_1) I! ; i 1, 2, 3,

Un raisonnement presque identique ä celui de M. Wavre

sur les Operateurs hermitiens montre que l'on a:

< Z2 < ls <
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