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204 SEANCE DU 3 JUILLET 1941

Paul Rossier. — Lesage et la quadrature du cercle.

1. — G. L. Lesage (1724-1803), grand lecteur des oeuvres

scientifiques de son temps, etait un erudit et un chercheur,

connu par sa theorie corpusculaire de l'attraction. L'etude de

ses papiers montre qu'il s'est occupe d'une quantite de pro-
blemes et ses idees meritent, dans bien des cas, d'etre sauvees

de l'oubli, quoiqu'elles n'aient plus aucun interet scientiflque
actuel.

Nous nous proposons de resumer les travaux de Lesage

relatifs ä la quadrature du cercle, dont il s'est occupe ä trois
reprises.

2. — Dans un premier travail, Lesage part de l'expression du

cote du 2n gone regulier, expression qui contient n — 1 racines

carrees emboltees. II remarque que «lorsque le nombre de cotes

est excessif, le cote du polygone qui en a 2 est double du poly-

gone qui en a 2n~i ». Done

V*-V7 + V2 + V2+ 2^2 — V2 + -\/2 + • (X)

(re — 1 racines) (re racines)

Elevant au carre, il vient

V2 + V2 + V2 I + ~ V2 + \/2 +

Repetant l'operation, negligeant la derniere racine et appli-
quant une loi de recurrence, Lesage trouve

y^vrtvf... - /,_»_^(4 + «(» + «(| +

(Y)

Lesage conclut: « Done la circonference du cercle devrait etre

» egale ä 4r^/2 — -\/2 Mais ce n'est que le demi-contour de

»l'octogone inscrit. Ce qui m'apprend que l'erreur qu'il y a
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» dans la supposition (X), multipliee tellement par la substitu-
»tion continue (Y) que d'insensible qu'elle etait, eile devient
» egale aux 2/3 de 1'objet. »

3. — Un autre essai de Lesage est le suivant. Constatant qu'il
est impossible d'exprimer rationnellement le cote du 2ngone

regulier en fonction de celui du «gone, il essaie, evidemment
sans sucees, de partager un arc de cercle quelconque en quatre
arcs partiels, egaux deux a deux et dont les cordes soient des

expressions rationnelles du rayon. II espere obtenir ainsi une

figure dont «la surface soit commensurable ä eelle du quarre
» circonscrit afin d'approcher de la Quadrature du Cercle par
» des expressions qui n'aient pas comme celle d'Archimede
»l'inconvenient de supposer elles-memes des approximations
» dans chaque terme ».

Fort justement, Lesage remarque que meme si la surface
de l'un des polygones ainsi construits etait rationnelle, « cela
» ne suffit pas pour que la surface du polygone suivant le soit».

4. — Enfm Lesage tente un essai sur une suite de polygones
irreguliers dont les carres des cotes seraient des fonctions
rationnelles d'une diagonale.

Dans ces travaux, il semble que Lesage a pressenti, sans

pouvoir exprimer clairement sa pensee, l'importance de la
notion de domaine de rationalite.

5. — Citons enfm quelques notes relatives ä la discussion

qu'a eue Lesage avec un certain De Faure qui pretendait avoir
trouve la quadrature du cercle et proposait1 de ne publier
sa decouverte qu'apres depot par un mecene d'une somme
rondelette dans une banque genevoise.

La discussion avec Lesage remonte ä 1762, soit treize ans
avant la decision de l'Academie des Sciences de refuser d'exa-
miner toute solution elementaire de la quadrature. Lesage a eu
l'intention de detromper DeFaure car il a redige la piece
suivante:

1 J. De Faure, Le cercle primitif, I'objet principal et le grand-
ceuvre de la geometrie. Geneve, 1766.
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« Sur la requisition de Monsieur Faure, qui assure depuis
» plusieurs annees avoir trouve la quadrature du cercle, je
» soussigne declare ce qui suit:

» 1° Que s'il peut demontrer, touchant un cercle dont le

» diametre est 162, que sa surface, retranchee de 20736 se reduit
» ä rien: II aura demontre que cette surface est egale k 20736,
» consequence dont la justesse lui tient fort ä coeur.

» 2° Qu'une pareille demonstration serait une decouverte tres
»nouvelle et tres importante. Puisque tous les Geometres,
» s'accordent depuis plusieurs siecles, ä penser, qu'une telle
» surface serait meme plus petite que 20632*.

» 3° Que si je lui fais promettre positivement de ne point
» faire ou laisser imprimer la presente Declaration: Ce n'est
» pas, que j'en eusse honte de passer dans le public pour penser
» conformement ä ce qu'elle contient: Mais seulement parce
» que je me fais de la peine en general, de voir mon nom imprime
» pour ces sortes de choses.

» Fait k Geneve, ce 10 janvier 1762.

» * En partant seulement du grossier ä-peu-pres qu'Archimede
»trouva il y a vingt siecles, & qu'il avoua fournir un nombre

»trop grand pour exprimer la surface du cercle: On trouverait
» 20620 2/7, ce qui est bien inferieur ä 20736, que Monsieur
» Faure donne pour une expression exacte. »

De la lettre d'envoi destinee ä accompagner cette declaration

extrayons ce qui suit:

» ...Ne soyez pas surpris du regret que je vous temoigne ici
» d'avoir consacre quelques moments k l'examen de votre
» sujet favori. Cet objet serait cent millions de fois plus impor-
»tant il est vrai, que ceux dont je m'occupe. Mais je crois cent
» mille millions de fois moins que vous ayez montre juste qu'il
» n'est sur que je reussise dans mes petites recherches. Aussi
» vous voyes que je dois m'occuper mille fois moins de votre
» pretendue Decouverte. Quand done je me serai occupe de mes
» propres Recherches encore un millier d'heures, ce qui n'arrivera
» k peu pres que dans un an, j'aurai l'honneur de m'occuper
» encore une heure de la votre. »
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Le 23 fevrier 1762, Lesage perdit presque la vue. La
declaration et la lettre n'ont peut-etre pas ete envoyees ä DeFaure,
mais la lettre anonyme suivante l'a ete.

« J'ai l'honneur de vous exposer les raisons pour lesquelles
» je ne pouvais pas examiner votre Memoire ni avec vous, ni en
» particulier, le efforts que j'avais faits avant mon mal aux
» yeux et la machine que j'avais fait construire pour vous
» ramener en seraient des garants. J'ai fait plusieurs fois mon
» possible pour engager Mr Jain ä examiner votre memoire
» avec plus de soin qu'il ne l'avait fait d'abord pour en conver-
» ser avec vous. Mais il a fini par me charger de vous dire qu'il ne
» pouvait le faire. J'en suis peine comme de tout ce qui fait
» de la peine ä mon prochain. »

La reponse ä la lettre « anonyme » figure au dossier. Les

injures qu'elle contient justifient le jugement suivant emis

en une autre occasion par Lesage:

« Quelqu'un a dit des jeux de hasard: Qu'on commence par y
» etre dupe, et qu'on finit par y etre fripon... Je crois qu'on
» pourrait etendre cette Observation ä la plupart des pretendus
» Quadrateurs & autres Ignorants qui disent avoir resolu des

» Questions jugees insolubles par les vrais Savants. »

Les documents cites appartiennent ä la Bibliotheque publique
et universitaire de Geneve.

Paul Rossier. — Sur la theorie des poloconiques et sa
generalisation.

On appelle poloconique 1 d'une droite, relativement ä une

cubique donnee, la courbe, lieu des points dont les coniques
polaires, par rapport ä la cubique, sont tangentes ä une droite
donnee.

La theorie des poloconiques peut etre presentee simplement
comme suit. Transformons homographiquement la figure

1 Clebsch, Legons sur la geometrie, t. II, p. 278.
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