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SEANCE DU 1er JUILLET 1926 115

Seance du 1er juillet 1926.

R. Wavre. — Viteration au moyen (Tun noyau singulier
de Fredholm.

Soit N (x, y) un noyau symetrique sur lequel nous ferons les

hypotheses suivantes:
I. Requerons le droit d'intervertir les integrations dans

Fexpression
b b

f * (x) dx jN (x y) ß (y) dy
a a

a(x) et ß(y) etant deux fonctions de carre sommable.

II. Supposons que Fintegrale

b b

f dx jN2(x, y)dy
a a

ait un sens.

Ceci pose, nous avons etabli que Falternative suivante se

presente au sujet des fonctions <fi normalisees deduites par I'ite-
ration

b

fy-fllA') k J* N (a:, y)fi(y)dy k etant une constante
a

a) ou bien les deux suites y2. et $P2i+1 convergent en

moyenne;
b) ou bien il n'existe aucune suite extraite des yi qui converge

en moyenne.
La demonstration de cette alternative paraitra probable-

ment dans le bulletin de la Societe mathematique de France.
Dans le cas d'un noyau dissymetrique l'etude des iterees

reste ä faire. Voici seulement un exemple d'un noyau dissymetrique

pour lequel c'est l'eventualite b) qui se presente.
Posons

N (x y) — x — y pour x ]> r 0 ^ x ^ 1

N (x, y) 0 » y ^ x 0 y ^ 1



116 SEANCE DU 1er JUILLET 1926

alors:

1 X

f{x~ f dy / <* - y) f- dy -^+i)(a + 2)
* > ~1

0 0

et si

?0 1

on a

CPj V5 x1 ®2 V9 -r4 ?3 V13®6

<pt- \/4i -f- 1 xil

c V4T+T y4l- + kP + l
J ?,(*)?,+,(*) ü + 2/> + l
0

et
1

lim / [qj, (.r) — ® •, (a-)]2 rfa? 2 quel que soit i fixe.
P-*+" d ' Tp

II est impossible d'extraire des <p.(x) une suite qui converge
en moyenne.

R. Wavre. — Construction de fonctionnelles automorphes.

Dans une note parue aux comptes rendus de l'Academie des

Sciences (t. 182, p. 1317, seance du 31 mai 1926) j'ai construit
des fonctionnelles automorphes relatives ä un noyau syme-
trique de Fredholm.

^(x) <{i{-(y)
Soient Nn(y, x) — 2 le noyau itere d'ordre red'un

xi

noyau symetrique et ci les coefficients de Fourier d'une fonction
/„(a;), relatifs au Systeme orthogonal La fonction iteree

d'ordre n, fn{x) J*Nn(a:, y)f0(y)dy admet les coeflicients

c^7n; on peut convenir d'attribuer ä n des valeurs non entieres.
Soit alors F une fonction des seuls produits telle que

l'integrale
+ 00

*l/i(*)l *(«,. c2, fF (Cl X'l1, ctx?, ...)dm
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