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EXTENSIONS DE MODULES
ET COHOMOLOGIE DES GROUPES

par Pierre-Paul Grivel

Introduction

Soit M et N deux modules à gauche sur un anneau R. Il est bien

connu que le groupe Ext nR(N;M) classe, à équivalence près, les n-extensions

de M par N.
D'autre part soit G un groupe et A un groupe abélien sur lequel

G agit à gauche. On définit le n-ième groupe de cohomologie de G à

coefficients dans A comme étant le groupe Hn(G;A) ExtZG(Z;^4) où Z
est considéré avec sa structure de ZG-module trivial; autrement dit
on définit les groupes H*(G ; A) comme étant les dérivés du foncteur
HomZG(Z ; A) AG.

Pour calculer ces groupes on utilise en général un complexe standard,
à l'aide duquel on obtient une interprétation des premiers groupes de

cohomologie.
Il paraissait intéressant d'obtenir directement l'interprétation de H1(G ; A)

et H2(G;A) à partir de l'interprétation de ExtZG(Z;^4) et Ext|G(Z;X),
sans avoir recours au complexe standard.

1. Rappels sur les extensions

1.1. Soit R un anneau. Soit M et N deux R-modules à gauche. Une
n-extension de M par N est une suite exacte de R-modules

Ç; 0 - M A Ex % E2 % V En % N - 0

Deux rc-extensions Ç et % de M par N sont élémentairement
équivalentes s'il existe n morphismes de R-modules yt: Et E\ tels que
Yitx a', afri Yi + iOtf pour i « 1, 2,.., n-1, et a'nyn a„, ou n
morphismes de R-modules yE\ ^ Et tels que y^oc' a, 0Lty\ y; + 1a'f pour

1, 2,.., n-1, et any'n a'n.
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